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 Mkwøkrýík{TLkku Mk¤tøk ytf 310 (e-ytf 5) ykÃk MkðuoLkk nkÚk{kt {qfíkkt ykLktË yLkw¼ðeyu Aeyu. 

økrýíkLku fuLÿ{kt hk¾eLku ÷¾kÞu÷ fkuEÃký hMk«Ë ÷u¾ Mkwøkrýík{T{kt þõÞ «fkþLk {kxu ykðfkÞo Au. 

ykÃkLkk ÷u¾ MkVuË fkøk¤Lke Võík yuf s çkksw Ãkh MðåA yLku MkwðkåÞ yûkhku{kt ÷¾eLku yÚkðk xkRÃk 

fheLku {kuf÷ðk. ÷¾kýLke çku ÷exe ðå[u Úkkuze søÞk yð~Þ hk¾ðe. ykÃkLkk ÷u¾Lke þYykík{kt 

þe»kofLke Lke[u ykÃkLkwt Lkk{, MkhLkk{wt, VkuLk Lktçkh ðøkuhu ÷¾ðkt. ÷u¾{kt ¼k»kkþwrØ s¤ðkÞ yu RåALkeÞ 

Au. 

 ykÃkLke MktMÚkk{kt çkLkíke økkrýríkf ½xLkkyku (økrýík Mk{k[kh) Ãkh xqtfe LkkUÄ fu rðøkíkðkh ÷u¾ 

÷¾eLku Mkwøkrýík{TLkk {wÏÞ íktºke zkì. Ëuð¼ÿ ðe. þknLku Ãkºk/E-{uE÷ îkhk {kuf÷e ykÃkðk. 

 ÷u¾/økrýík Mk{k[kh {kuf÷ðk {kxuLkwt MkhLkk{wt Lke[u {wsçk Au :  

 MkhLkk{wt: zkì. Ëuð¼ÿ ðe. þkn, økrýík rð¼køk, ðeh Lk{oË Ërûký økwshkík ÞwrLkðŠMkxe,  

   Mkwhík-395007 

   {kuçkkE÷ : 98980 57891, E-{uE÷ : suganitam2018@gmail.com 

 Mkwøkrýík{TLku ðÄw WÃkÞkuøke yLku Mk{]Ø fE heíku çkLkkðe þfkÞ íku {kxuLkkt ykÃkLkkt Mkq[Lkku sYh 

sýkðþku. ykÃkLkkt yr¼«kÞ / Mkq[Lkku y{u ‘ðk[fku ÷¾u Au’ - yu rð¼køk{kt Mkk{u÷ fheþwt. 

  19 {u-2023Lkk hkus «kæÞkÃkf {nkðeh¼kE ðMkkðzk Mkknuçku Mkwøkrýík{TLkk MktÃkkËf {tz¤{ktÚke 

rLkð]¥k ÚkðkLke RåAk MktÃkkËf {tz¤Lkk MkÇÞkuLku R-{uE÷ îkhk sýkðe Au. «kæÞkÃkf ðMkkðzk Mkknuçku 

Mkwøkrýík{TLke Electronic ykð]r¥kLkwt MktÃkkËLk fhðk{kt ½ýe snu{ík WXkðe Au. Mkwøkrýík{TLkkt MktÃkkËLk 

yLku «fkþLk{kt AuÕ÷k yuf ð»ko Ëhr{ÞkLk íku{ýu ÷eÄu÷e snu{íkLke MktÃkkËf {tz¤ Mkk¼kh LkkUÄ ÷u Au yLku 

íku{Lke rLkð]r¥k Mðefkhu Au.  

 Ãký Mk{økú MktÃkkËf {tz¤, {kLkLkeÞ ðMkkðzk MkknuçkLku ykøkún¼he rðLktíke fhu Au fu ßÞkhu Mk{Þ {¤u 

íÞkhu Mkwøkrýík{T {kxu fktRf Lku fktRf ÷¾u yLku yLÞkuLku ÷¾ðk «uhýk ykÃku. y{khe RåAk Au fu 

Mkwøkrýík{TLkk nðu ÃkAe «økx ÚkLkkh Ëhuf ytf{kt, yLk w¢{rýfk{kt, ‘«k.{nkðeh ðMkkðzk’Lkwt Lkk{ nkuÞ. 

‘«§kðr÷’, ‘«§ [[ko’ ðøkuhu suðk rð¼køkku{kt íku{Lkk t ÷¾kýku fu økkrýríkf rð»kÞku ÃkhLkk íku{Lkk 

{krníkeMk¼h, hMk«Ë ÷u¾ku Mkwøkrýík{TLkk ytfkuLke Mk{]rØ yLku þku¼k{kt ðÄkhku fhu íkuðe y{ku ykþk 

ÔÞõík fheyu Aeyu.             - MktÃkkËfku 

     

 MktÃkkËfeÞ 
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Mkwðýo økwýku¥kh yLku rVçkkuLkkfe MktÏÞkyku 

rVçkkuLkkfe MktÏÞkyku yk «{kýu Au. 

f0 = 0, f1 = 1, f2 = 1, f3 = 2, f4 = 3,  

f5 = 5... suLkwt ykðíkeo rðÄuÞ íkhefu rLkYÃký :  

fn = fn-1 
 
+  fn-2, n   2 Au 

(LkkUÄ : Mkk{kLÞ heíku yk ©uýe f1 = 1, f2 = 1,  

fn = fn-1 + fn-2, n   2 ÷¾kÞ Au.) 

ËuMkkE Mkknuçku Mkwøkrýík{TLkk Mk¤tøk ytf 209{kt 

sýkÔÞwt yu {wsçk Mkwðýo økwýku¥kh 
    √  

 
  yu  

2
    1 = 0 Mk{efhýLkwt yuf çkes Au. 

2
    1 = 0  2

 = 1 +  

nðu 3
  =   2

 =  (1 + ) 

 =  + 2
 =  + 1 +  = 1 + 2  

 4
  =   3

 

 =  (1 + 2) 

 =  + 22 
=  + 2 (1 + ) = 2 + 3 

 5
  =   4

 

 =   (2 + 3) 

 = 2 + 32 
= 2 + 3 (1 + )  

 = 3 + 5 
 
 

yk «r¢Þk ykøk¤ ðÄkhíkk 6 
= 5 + 8 

 7 
= 8 + 13... 

yux÷u fu  2 
= 1 +  

 3 
= 1 + 2 

 4 
= 2 + 3 

 5 
= 3 + 5 

 6 
= 5 + 8 

 ... ... 

 ... ... 

nðu yk çkÄkt Mk{efhýkuLkwt yuf MkkÚku yð÷kufLk 

fhíkkt òuðk {¤u Au fu s{ýe çkksw Lkk Mknøkwýfku íkÚkk 

y[¤ MktÏÞkyku rVçkkuLkkfe MktÏÞkyku Au. 

íkuÚke ykðk Mk{efhýLkwt Mkk{kLÞ MðYÃk yk heíku 

÷¾e þfkÞ. 

n 
= fn1 + fn  

nðu yk Mk{efhýLkku WÃkÞkuøk fheLku n
Lkku çkeòu 

MktçktÄ íkkhðeyu. 

n1 
+ n2

 

= (fn2 + fn-1) + (fn3 + fn-2) 

= (fn3 + fn-2) + (fn2 + fn-1)  

= fn1 + fn  = n
 

yux÷u fu n 
= n1 

+ n2
 

(íktºkeLkkUÄ : 2 
=  + 1 Lku n2

 ðzu økwýíkkt yk 

Ãkrhýk{ s {¤u.) 

 

  

 

Mkku ytf Ãknu÷kt 

[Mkwøkrýík{TLkku Mk¤tøk ytf 210 sw÷kE-ykìøk»x 2004Lkku níkku. yk ytf{kt ©e Ãkhuþ Ãkxu÷ Lkku ÷¾u÷ku ÷u¾ ‚Mkwðýo økwýku¥kh yLku 

rVçkkuLkkfe MktÏÞkyku‛ «økx ÚkÞu÷. yk ÷u¾Lkku ytþ ¼køk yºku ÃkwLk{worÿík fhu÷ Au. - «ÄkLk MktÃkkËf] 

 

ð»ko 2004Lke íktºkeLkkUÄ : 

Mkwðýo økwýku¥kh yLku rVçkkuLkkfe MktÏÞkyku rðþuLkwt rðÃkw÷ MkkrníÞ Mkwøkrýík{TLkk sqLkk ytfku{kt «økx ÚkE økÞwt Au. 

Mkwðýo økwýku¥kh yLku rVçkkuLkkfe MktÏÞkykuLke ðkík nt{uþkt hMk«Ë nkuÞ Au. ÷u¾{ktLkku fux÷kuf ¼køk «økx ÚkE økÞku 

nkuðk Aíkkt yºku Vhe hsq fÞkuo Au. ©e Ãkhuþ¼kE Ãkxu÷ M.Sc.Lkk rðãkÚkeo Au yLku ÷u¾LkfkÞoLkku yk «Úk{ «ÞíLk 

Au. MkwðkåÞ yûkhku yLku Mkh¤ hsqykík {kxu íku{Lku yr¼LktËLk. Mkwðýo økwýku¥khLke MktÃkqýo ¼kir{ríkf hsqykík yLku 

Mkwðýo økwýku¥kh îkhk rLkÞr{ík Ãkt[fkuý, rLkÞr{ík ËþfkuýLke h[Lkk Ãký ¾qçk hMk«Ë Au. ykðe hsqykík Ëþkoðíkk 

÷u¾ku Ãký ykðfkÞo Au.   
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 Mkwøkrýík{Lkk Mk¤tøk ytøk 304, 306 yLku 309{kt yLkw¢{u ç÷ufnku÷ MktÏÞkyku 123, 1 íkÚkk 6174 rðþu 

rðøkíkðkh {krníke hsq fhðk{kt ykðe níke. ÷u¾{k¤kLkk yk ÷u¾{kt ykðe s ðÄw çku MktÏÞkykuLke òýfkhe ykÃku÷ Au. 

 ÷u¾{k¤kLkk yk [kuÚkk {ýfk{kt Mkðo«Úk{ íkku ç÷ufnku÷ MktÏÞk 1089 rðþu òýfkhe {u¤ðeyu. ºký ytfkuLke yuðe 

fkuE ÄLk ÃkqýkOf MktÏÞk n ÃkMktË fhku suLkk «Úk{ yLku AuÕ÷k ytf ðå[u 2 fu íkuÚke ðÄw íkVkðík nkuÞ. (yk þhíkLke 

ykð~ÞfíkkLkwt fkhý ykøk¤ sýkþu.) yk MktÏÞkLkk ytfkuLkku ¢{ W÷xkðíkkt {¤íke MktÏÞkLku n fnku. nðu {kuxe 

MktÏÞk{ktÚke LkkLke MktÏÞkLku çkkË fhku, yux÷u fu | n – n | {u¤ðku. VheÚke MktÏÞk | n – n |Lkk ytfkuLku W÷xkðku yLku íkuLku  

| n – n | {kt W{uhku. yk «r¢Þk fhíkkt yuðwt òuðk {¤þu fu Mkhðk¤kLkku sðkçk nt{uþk 1089 s {¤u Au !!! 

 WËknhý íkhefu Äkhku fu n = 782 ÷Eyu. íkku íkuLkk ytfkuLkku ¢{ W÷xkðíkkt n = 287 Úkþu yLku | n – n | =  

782 – 287 = 495 Úkþu. nðu 495Lku Vhe W÷xkðeLku 594 {u¤ðeyu. íkuLku 495{kt W{uhíkkt 495 + 594 = 1089 

{¤þu !   

 yLÞ yuf WËknhý íkhefu n = 123 ÷Eyu íkku  n = 321 íkÚkk | n – n | = 321 – 123 = 198 Úkþu. íkuLkk 

ytfkuLku W÷xkðeLku 198{kt W{uhíkkt 198 + 891 = 1089 s {¤þu ! 

 WÃkh Ëþkoðu÷ «r¢Þk fhíkkt nt{uþkt 1089 s {¤u Au. ykÚke 1089Lku ç÷ufnku÷ MktÏÞkLke fûkk{kt {qfe þfkÞ. 

 nðu ykðwt ÚkðkLkwt fkhý økkrýríkf heíku Mk{Syu. Äkhku fu ºký ytf ðk¤e ÃkMktË fhu÷ MktÏÞk n = ABC Au, ßÞkt  

| A – C |  2. MÃk»x Au fu n = ABC = 100A + 10B+C ÚkkÞ. nðu íkuLkk ytfkuLku W÷xkðíkkt,  

n = CBA = 100C + 10B +A {¤þu.  

íÞkhçkkË | n – n | = | ABC – CBA | = (100A + 10B + C) – (100C + 10B + A) | {u¤ðeyu. nðu ynª 

yuf ÞwÂõík fheyu. WÃkhkuõík økýíkhe{kt ABC{ktÚke 1 Mkku çkkË fheyu yLku íkuLke Mkk{u 9 ËMk íkÚkk 10 yuf W{uheyu. 

(yux÷u fu 1  100 + 9  10 + 10  1 = 0) yk «r¢ÞkLku Lke[uLkk fku»xf îkhk Mkh¤íkkÚke Mk{S þfkÞ. 

 þíkf Ëþf yuf{ 

n = A B C 

n = A  1 B + 9 C + 10 

n = C B A 

nn = A  1 C 9 C + 10  A 

 

 ynª MkkuLkk MÚkkLku A  1  C ykðu Au, suLke ®f{ík ykuAk{kt ykuAe 1 íkku nkuðe s òuEyu, yux÷u fu  

A  1  C  1 Úkðwt s òuEyu. yk{, | A – C |  2 ÃkMktË fhðkLkwt fkhý MÃk»x ÚkkÞ Au. 

 nðu n – nLkk ytfkuLku W÷xkðe íkuLku n – n{kt W{uheyu. 

 

 

ç÷ufnku÷ MktÏÞkyku-4 

zkì. Ëuð¼ÿ ðe. þkn 

økrýík rð¼køk, ðeh Lk{oË Ërûký økwshkík ÞwrLkðŠMkxe, Mkwhík. 

(M) 9898057891 
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 þíkf Ëþf yuf 

 A – 1 – C  9 C + 10 – A  

+ C + 10 – A  9 A – 1 – C  

= 9 18 9 

= 10 8 9 

   

 yk{ WÃkhkuõík «r¢Þk çkkË nhnt{uþ 1089 s {¤þu íkuLkwt fkhý MÃk»x heíku áÂ»xøkku[h ÚkkÞ Au. 

 nðu yk ÷u¾Lkk çkeò ¼køk{kt yuf yuðe òýeíke ç÷ufnku÷ MktÏÞkLke ðkík fheyu su MkeÄe heíku ytøkúuS ¼k»kk MkkÚku 

Mktf¤kÞu÷ Au ! fkuE Ãký yuf ÄLkÃkqýkOf MktÏÞk n ÃkMktË fhku yLku íkuLkk ytfkuLku ytøkúuS ¼k»kk{kt ÷¾ku. su{ fu ÃkMktË fhu÷ 

MktÏÞk n = 25 nkuÞ, íkku íkuLku TWENTY FIVE íkhefu ÷¾ku. íÞkhçkkË íkuLke òuzýe (Spelling){kt ykðu÷ yûkhkuLke 

MktÏÞkLke økýíkhe fhku. WÃkhLkk WËknhý {kxu TWENTY FIVELkk yûkhkuLke MktÏÞk 10 Úkþu, suLku n fneyu. nðu n 

Ãkh WÃkÞwoõík «r¢Þk fhku yLku n {u¤ðku. Lkðe {¤íke MktÏÞkyku Ãkh yk s «r¢Þk ðkhtðkh fhku. Úkkuzktf Ãkøk÷kt çkkË yuðwt 

òuðk{kt ykðþu fu fkuEf r {kxu nhnt{uþ n
(r)

 = 4 {¤þu. yLku 4Lku FOUR íkhefu ÷¾eLku íkuLke òuzýeLkk yûkhkuLke 

MktÏÞk økýeyu íkku íku VheÚke 4 s Úkþu, yux÷u fu n
(r+1)

 = n
(r+2)

 Úkþu !! yk{ yk «r¢Þk 4 Ãkh ykðeLku yxfe òÞ Au 

yLku WÃkhkuõík «r¢Þk {kxu 4 ç÷ufnku÷ MktÏÞk çkLku Au. 

 WËknhý íkhefu n = 5 ÃkMktË fheyu. íkuLku ytøkúuS{kt ÷¾íkkt FIVE Úkþu, suLkk yûkhkuLke MktÏÞk 4 Au, yux÷u n = 4 

Úkþu. VheÚke yks «r¢Þk fhíkkt n = n =....= 4 Úkþu, su yk «r¢Þk {kxu ç÷ufnku÷ MktÏÞk Au. 

 ðÄw yuf WËknhý íkhefu n = 163 ÷Eyu. íkuLku ONE HUNDRED SIXTY THREE íkhefu ÷¾eLku íkuLkk 

yûkhkuLke MktÏÞk økýíkkt n = 20 {¤þu. íkuLku Vhe ytøkúuS{kt ÷¾íkkt TWENTY {¤þu, suLkk ÃkhÚke n = 6 ÚkkÞ Au. 

yks «r¢Þk [k÷w hk¾íkkt, n = 3, n
iv

 = 5 yLku n
v
= 4 {¤u Au. yk{ MÃk»x Au fu yk «r¢Þk fkuEÃký n Ãkh fheyu, 

Ãkhtíkw ytík{kt íkku fkuEf r {kxu n
(r)

 = 4 Úkþu s. 

 WÃkhkuõík «r¢Þk {kxuLke ç÷ufnku÷ MktÏÞk 4 {kxu yuf sYhe MÃk»xíkk fheyu fu íku ytøkúuS ¼k»kk Ãkh ykÄkrhík 

ç÷ufnku÷ MktÏÞk Au. yLÞ ¼k»kkyku {kxu WÃkhkuõík «r¢Þk {kxu ç÷ufnku÷ MktÏÞk 4 s ykðu íku sYhe LkÚke. yuðwt òuðk{kt 

ykÔÞwt Au fu Rxkr÷ÞLk ¼k»kk {kxu yk MktÏÞk 3 (tre) Au, ßÞkhu zurLkþ ¼k»kk {kxu íku 2,3 yLku 4 (to, tre, fire) Au. hMk 

ÄhkðLkkh ðk[fku økwshkíke fu yLÞ ¼k»kk {kxuLke ykðe MktÏÞk þkuÄe þfu Au. Mkwøkrýík{T íku{Lkk ðk[fkuLku íku {kxu 

yk{tºký ykÃku Au. 

 ç÷ufnku÷ MktÏÞk 4 rðþuLke {krníke Ãkqýo fhíkkt Ãknu÷k ðk[fkuLku yu sýkðeyu fu yk «fkhLke MktÏÞkyku Honest 

Numbers íkhefu Ãký yku¤¾kÞ Au. RLxhLkux Ãkh {¤íke {krníke {wsçk Honest MktÏÞkykuLku „Numbers n that can 

be described using exactly n letters in standard English‟ {wsçk ÔÞkÏÞkrÞík fhðk{kt ykðu÷ Au. Honest 

MktÏÞkyku rðþu ðÄw {krníke Lke[uLkk MktË¼o {ktÚke {¤e hnuþu. 

MktË¼o : erich-friedman.github.io/mathmagic/1203.html                

LkkUÄ : ÷u¾Lkk «wV íkÃkkMkíkkt y{khk æÞkLk{kt ykÔÞwt Au fu Mkhík[qfÚke fux÷ef ûkríkyku hne økE Au. yºku íku ûkríkyku íkÚkk 

MkwÄkhk Lke[u ykÃku÷ Au. 
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(1) ÷u¾Lke þYykík{kt [kuÚke Ãk tÂõík{kt ‚suLkk «Úk{ yLku AuÕ÷k ytf ðå[u 2 fu íkuÚke ðÄw íkVkðík nkuÞ‛ íku{ ÷ÏÞwt Au. 

ynª íkVkðík 1 fu íkuÚke ðÄw yux÷u fu Ãknu÷ku yLku AuÕ÷ku ytf Mk{kLk Lk nkuÞ íku{ nkuðwt òuEyu. 

(2) íku s ÃkkLkk Ãkh AuÕ÷uÚke ºkeS ÃktÂõík{kt 

 ‚ynª MkkuLkk MÚkkLku A1C  ykðu Au suLke ®f{ík ykuAk{kt ykuAe 1 nkuðe òuEyu.‛ 

 ykðwt sYhe LkÚke. A1C  0 òuEyu. AC=1 nkuE þfu. yk Mktòuøkku{kt Ãknu÷e «r¢Þk ÃkAe  

| n  n | = 099 ykðþu. íkuLku W÷xkðíkkt 990 {¤þu yLku íku{Lkku Mkhðk¤ku 1089 Úkþu.  

- Ëuð¼ÿ þkn 

  

 

  

“SðLk {qÕÞku”Lkwt ytfku îkhk {qÕÞktfLk  

 

{k[o-04{kt fh{MkË {wfk{u MkhËkh Ãkxu÷ BÞwrÍÞ{Lke {w÷kfkík ÷uðkLkwt ÚkÞwt. MkhËkh Ãkxu÷Lkk SðLk rð»ku 

fux÷ktf ÃkwMíkfku ¾heËðk {kxu ykìrVMk{kt økÞku. ykìrVMk{kt xuçk÷ ÃkhLkk fk[ Lke[u Íuhkuûk fhu÷ku yuf fkøk¤ níkku. 

÷¾ký ytøkúuS{kt níkwt. íkuLkwt økwshkíke YÃkktíkh ynª hsq fhwt Awt. 

ytøkúuS {q¤kûkhku A, B, C, D, E, F, G, ... ,X, Y, ZLkk ¢{Lku íku{Lkkt þík{kLk {qÕÞ (xfk) íkhefu økýku. su{ 

fu A=1%, C=3%, G=7%, ..., Z=26%. 

nðu Lke[uLkk þçËkuLkkt þík{kLk {qÕÞ (xfk) íku{Lkk MÃku®÷øk{kt ykðíkk yûkhkuLkkt þík{kLk {qÕÞkuLkk Mkhðk¤k 

íkhefu ÷Eyu. 

HARDWORK = (8 +1 + 18 + 4 + 23 + 15 + 18 + 11) % = 98% 

KNOWLEDGE = (11 + 14 + 15 + 23 + 12 + 5 + 4 + 7 + 5) % = 96% 

LOVE = (12 + 15 + 22 + 5) % = 54% 

LUCK = (12 + 21 + 3 + 11) % = 47%  

WÃkhkuõík fkuEÃký þçËLkwt {qÕÞ 100% LkÚke. ð¤e «khçÄðkËeyku {kxu rLkhkþksLkf Au fkhý fu LUCKLkwt 

{qÕÞ 47% yLku ÃkwÁ»kkÚkoðkËeyku {kxu «kuíMkknf Au fkhý fu HARDWORKLkwt {qÕÞ 98% Au.  

þwt MONEY fu LEADERSHIP suðk þçËkuLkkt {qÕÞku 100%  Úkþu ? W¥kh ‘Lkk’ Au. 

Ãký yuf þçË yuðku {¤u Au suLkwt ytf{qÕÞ 100% ÚkkÞ Au. íku þçË Au 

ATTITUDE 

Ëhuf yûkhLkwt þík{kLk {qÕÞ ÷E ¾kíkhe fhku. 

ÃkwMíkfku ykÃkLkkh ¼kELku {U ÃkqAâwt fu yk ÷¾ký fkuýu íkiÞkh fÞwO ? íku{Lkku sðkçk níkku ‚{Lku ¾çkh LkÚke. ½ýk 

ð¾íkÚke ynª Au. ík{khk suðk ½ýk {kýMkkuLku økBÞwt Au. suLku øk{u yLku {ktøku íku{Lku y{u Íuhkuûk fkuÃke ykÃkeyu 

Aeyu‛. {Lku Ãký yk fkøk¤Lke Íuhkuûk fkuÃke {¤e. (Mkwøkrýík{T Mk¤tøk ytf 210 {ktÚke)  – Ãke.fu. ÔÞkMk 
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ykf]rík-1 

 

 

 

 

 

yk ÷u¾{kt ykÃkýu Þ¿kðurËykuLke h[LkkLke heíkku Mk{sðkLkku «ÞíLk fheþwt. Þ¿kLkk «fkh «{kýu Þ¿kðurËykuLkkt 

ykfkh yLku {kÃk rLkrùík fhðk{kt ykÔÞkt Au. ynª [kuhMk ðurËLke h[Lkk fhðkLke çku heíkku òuEþwt. «Úk{ heík 

‚ykÃkMíktçk MkqÕçkMkqºk‛{kt yLku çkeS heík ‚çkkuÄkÞLk MkqÕçkMkqºk‛{kt rðøkíku ðýoðu÷e Au. 

Þ¿kðurËLkkt ÷tçkkE-Ãknku¤kELkkt {kÃk {kxuLkku yuf{ ‚ÃkwÁ»k‛ ðýoðu÷ku Au. ‚yuf ÃkwÁ»k‛ ÷tçkkE yux÷u su Þs{kLk 

nkuÞ íku Mk{ík÷ s{eLk Ãkh xèkh Q¼ku hnu yLku çktLku nkÚk WÃkh íkhV MkeÄk ¾U[u÷k hk¾u íÞkhu íkuLkk ÃkøkÚke nkÚkLke ð[÷e 

yktøk¤eLkk xuhðk MkwÄeLkwt ytíkh. yk{ Þ¿kðuËeLkwt {kÃk, Þ¿k fhLkkh øk]nMÚkLke Ÿ[kE MkkÚku MktçktrÄík Au. Þ¿kðurË íkiÞkh 

fhLkkh yk Ÿ[kELkk {kÃkÚke Úkkuze ðÄkhu ÷tçkkELkku ðktMk ÷u Au.  

     ÐéL¯}¢¢~¢ï‡¢ ç±ç}¢}¢è¼ï ±ï‡¢éÝ¢ ç±ç}¢}¢è¼ §ç¼ ç±¿¢¢²¼ï JJ 8.18 JJ 

     ²¢±¢Ýì ²Á¢}¢¢Ý ©Š± üÏ¢¢ãé: ¼¢±¼ì ¥‹¼Ú¢Hï ±ï‡¢¢ïçÚÀÎíï  

ÜUÚ¢ïç¼ J }¢Š²ï ¼ë¼è²}¢ì JJ 8.19-20JJ     

yk ðktMk (±ï‡¢é) Ãkh ‚yuf ÃkwÁ»k‛ (Ÿ[kELkwt {kÃk) sux÷k ytíkhu çku rAÿ çkLkkðu Au yLku íku çkuLke {æÞ{kt 

({æÞ®çkËwyu) ºkeswt rAÿ çkLkkðu Au. 

 

 

yk ðktMkLkku xwfzku ðurËLkk {kÃkLk {kxu íkiÞkh ÚkÞku. nðu Þ¿kðurËLke h[Lkk fhðkLke ÃkØrík Mk{sðk {kxu Lke[uLke 

ykf]rík-1 æÞkLk{kt ÷ku yLku íkuLke Lke[uLkwt ÷¾ký ykf]ríkLkk MktË¼o{kt Mk{sðkLkku «ÞíLk fhku. 

su MÚk¤u Þ¿kðurË çkLkkððkLke nkuÞ íkuLke {æÞ{kt íkiÞkh fhu÷k 1 ÃkwÁ»k ÷tçkkELkk 

ðktMkLkk xwfzkLku Ãkqðo-Ãkrù{ rËþk{kt (WÃkhLke ykf]rík{kt   ̅̅̅̅̅ ) økkuXðku yLku çktLku Auzk 

Ãkh yLku {æÞ{kt su rAÿku Au íku{ktÚke ÃkMkkh ÚkkÞ íku heíku s{eLk{kt ºký þtfw (¾e÷k) W, 

M, E XkufeLku ÂMÚkh fhku. nðu Ãkrù{Lkku (W) yLku {æÞLkku (M) þtfw Ëqh fhe Ãkqðo (E)Lkk 

þtfwLku fuLÿ çkLkkðe WE ðktMkLku Ãkrù{Úke Ërûký íkhV VuhðeLku s{eLk Ãkh ðíkwo¤kfkh [kÃk 

çkLkkðku. nðu íku s heíku çkeS ðkh ÃkqðoLkku (E) Auzku Aqxku fhe (W)Lku fuLÿ çkLkkðe s{eLk 

Ãkh ðíkwo¤kfkh [kÃk çkLkkðku. nðu ºkýu þtfw WÃkkze ÷E ðktMkLkk yuf AuzkLku M ykøk¤ 

þtfwÚke ÂMÚkh fhku yLku ðktMkLku yuðe heíku økkuXðku fu suÚke íku çktLku [kÃkLkk AuË®çkËw (O){ktÚke 

ÃkMkkh ÚkkÞ. yk heíku ÂMÚkh fÞko çkkË çkeò Auzk (P) ykøk¤ s{eLk Ãkh þtfw Xkufe Ëku. nðu VheÚke M yLku P ykøk¤Lkk 

þtfw WÃkkze ÷E ðktMkLkk {æÞ®çkËwLku P ykøk¤ þtfwÚke ÂMÚkh fhku yLku ðktMkLku yuðe heíku økkuXðku fu suÚke íku yøkkWLke çktLku 

 

«k[eLk ¼khíkLkk økrýík¿kkLkLkwt yk[{Lk-5      

{u½hks s. ¼è 

ð÷Mkkz. 

(M) 9925837247 

1 ÃkwÁ»k 
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ykf]rík-2 

[kÃkkuLku MÃkþoíkku nkuÞ. yk ÂMÚkrík{kt çktLku Auzk (R) yLku (Q)Lku þtfwÚke ÂMÚkh fhku. AuÕ÷u ðktMk yLku þtfw ÷R ÷uðkÚke s{eLk 

Ãkh {¤íkkt [kh ®çkËwyku W, E, Q yLku RLku òuzíkkt 1 ÃkwÁ»kðøko ûkuºkV¤ðk¤ku [kuhMk {¤þu su sYhe ðurË Au. 

økýíkhe : ynª MkqÕçkMkqºkfkhu Mk{çkksw rºkfkuý yLku [kuhMkLkk økwýÄ{kuoLkku WÃkÞkuøk fÞkuo Au su Lke[uLke Ë÷e÷kuÚke 

Mk{S þfkþu. 

(1) h[LkkLke heík «{kýu òuíkkt WE = WO = EO yLku yk{ WEO Mk{çkksw rºkfkuý Au.    

(2) M, yuf çkksw WELkwt {æÞ®çkËw Au yLku O íkuLke Mkk{uLkwt rþhku®çkËwt Au. rºkfkuý Mk{çkksw Au ykÚke OM  WE yLku 

íkuÚke PM  WE.  

(3) [kuhMk{kt yuf çkkswLkk {æÞ®çkËw{ktÚke íku çkkswLku Ëkuhu÷ku ÷tçk Mkk{uLke çkkswLku Ãký íkuLkk {æÞ®çkËw ykøk¤ ÷tçk nkuÞ. 

(4) ykÚke ðktMkLku ßÞkhu P ykøk¤ ÂMÚkh fhe çktLku [kÃkLku MÃkþuo yu heíku íkuLkk AuzkLku økkuXððk{kt ykðu íÞkhu PM  RQ 

yLku RQ = QE = RW ÚkkÞ Au. 

 nðu [kuhMk ðurËLke h[Lkk fhðkLke çkkiÄkÞLk MkqÕçkMkqºk{kt ykÃku÷ heík òuEyu. 

 çkkiÄkÞLk{kt ðktMkLku çkË÷u MkqÕçk (hßsw-Ëkuhe)Lkku WÃkÞkuøk ËþkoÔÞku Au. 

 sux÷e ÷tçkkELke [kuhMk ðurË h[ðkLke Au íkux÷e ÷tçkkELke Ëkuhe ÷ku. íkuLkk çktLku Auzu økktX {khku. çku økktX ðå[uLkwt ytíkh 

[kuhMkLke ÷tçkkE sux÷wt hk¾ðwt. nðu çktLku økktX yufçkeò Ãkh ykðu yu heíku ËkuheLku ðå[uÚke ðk¤ku yLku su ®çkËw ykøk¤Úke 

Ëkuhe ð¤u íÞkt yuf çkeS økktX ðk¤ku. yk økktX ËkuheLkwt {æÞ®çkËw Au. 

 nðu Lke[uLke ykf]ríkLku æÞkLk{kt hk¾eLku íkuLke Lke[u ðýoðu÷e heík Mk{sðkLkku «ÞíLk fhku. yøkkWLke heík fhíkkt yk 

heík ðÄw ÷ktçke yLku yxÃkxe Au. 
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 su søÞkyu ðurË çkLkkððkLke nkuÞ íkuLke {æÞ{kt Ãkqðo-Ãkrù{ rËþk{kt ËkuheLku ¾U[eLku {qfku yLku çktLku Auzu yLku {æÞ{kt 

þtfwÚke s{eLk{kt òuzku. nðu s{eLk Ãkh rLkþkLke ÚkE økÞk ÃkAe þtfw yLku ËkuheLku Aqxe fhku yLku ËkuheLkk çktLku AuzkLku ¼uøkk 

fhe {æÞLkk ®çkËw Ãkh þtfwÚke ÂMÚkh fhku yLku ËkuheLku ¾U[eLku {æÞ®çkËw ykøk¤Úke ðíkwo¤kfkhu Vuhðíkk òyku. ykÚke s{eLk 

Ãkh O fuLÿðk¤wt ðíkwo¤ çkLkþu. VheÚke Ëkuhe yLku þtfwLku Aqxk fhku. nðu E ykøk¤ ËkuheLkk yuf AuzkLku þtfwÚke çkktÄeLku Ëkuhe 

¾U[u÷e hk¾eLku çkeS økktX ykøk¤Úke økku¤ Vuhðíkkt {kuxwt ðíkwo¤ (C1) {¤þu. íku s heíku W ykøk¤ ËkuheLku ÂMÚkh hk¾eLku 

çkeswt ðíkwo¤ (C2) Ëkuhku. yk çktLku ðíkwo¤kuLkkt AuË®çkËwyku P yLku Q yLkw¢{u W¥kh yLku Ërûký rËþk Ëþkoðu Au. hßswLkk 

çktLku AuzkLke økktXLkk çknkhLkk ¼køkLku P yLku Q ykøk¤ hk¾e yLku {æÞøkktX O ykøk¤ ykðu íku{ hk¾eLku AuzkLke økktX 

ykøk¤ çku þtfw {qfku su N yLku S Ëþkoðu Au. nðu VheÚke hßswLkk çktLku AuzkLku E ykøk¤ ykøk¤ þtfwÚke ÂMÚkh fhe {æÞLke 

økktXÚke ðíkwo¤ çkLkkðku (C3).  íku s heíku yLkw¢{u N, W yLku S ykøk¤Úke ðíkwo¤ku C4, C5 yLku C6 Ëkuhku. yk [kh ðíkwo¤ku 

C1, C2, C3 yLku C4 Lkk AuË®çkËwyku ykf]rík-2{kt çkíkkÔÞk «{kýu A, B, C yLku D nkuÞ íkku ABCD sYhe [kuhMkðurË 

Ëþkoðu Au. 

 yk h[LkkLke økkrýríkf Mk{sqíke yxÃkxe Au Ãký ðk[f òíku fhe þfþu. çkeS yuf ðkík ¾kMk LkkUÄeyu. MkqÕçkMkqºkku{kt 

ðýoðu÷e yk çkÄe heíkku, ykÃkýu yíÞkhu su heíku íkkŠff Mkkrçkíkeyku MkkÚku ¼ qr{ríkLkkt Ãkrhýk{ku þe¾eyu fu þe¾ðeyu 

Aeyu íkuLke Mkh¾k{ýeyu ½ýe ‚y[ku¬Mkíkk‛yku Ähkðíke ÷køku Ãkhtíkw yk íÞkhLke heíkku Au ßÞkhu ¼qr{ríkLkwt íkfoMktøkík 

{k¤¾wt Lknkuíkwt, {kºk ÔÞkðnkrhf ¼qr{rík níke. 

 nðu ÃkAeLkk ÷u¾{kt Ãký MkqÕçkMkqºkku{ktÚke s yLÞ h[Lkkyku rðþu òuEþwt.          

  

   

økrýík frýfk 

 

fkuEÃký [kh ¢r{f rVçkkuLkkfe MktÏÞkyku a, b, c, d {kxu (ad)
2
 + (2bc)

2 
= (cd  ab)

2 
Úkþu. 

yux÷u fu (ad, 2bc, cd – ab)  yu ÃkkÞÚkkøkkuheÞ rºkÃkwxe Úkþu.  

rVçkkuLkkfe MktÏÞkyku 3, 5, 8, 13 {kxu a = 3, b = 5, c = 8 yLku d = 13 Au. ad = 39, 2bc = 80,  

cd  ab =104  15 = 89 yLku  

39
2
 + 80

2
 = 89

2
 

(1521 + 6400 = 7921) 

¢r{f rVçkkuLkkfe MktÏÞkyku : a = 8, b = 13, c = 21 yLku d = 34 ÷E WÃkhkuõík Ãkrhýk{  

Vhe [fkMkku. 

 fkuE ðk[f WÃkhkuõík Ãkrhýk{Lke ÔÞkÃkf Mkkrçkíke ykÃkþu? 

 

«Míkwíkfíkko : rLk÷uþ {ktzr÷Þk, y{ËkðkË. 

(M) 97123 46664 
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økrýíkLkk Lkkuçku÷ ÃkwhMfkh íkhefu òýeíkku «ÏÞkík 

‘ykçku÷ ÃkwhMfkh’ yk ð»kuo økrýíkþkMºkLkk ‘{uMMke’ 

økýkíkk Ërûký y{urhfk (yksuoÂLxLkk)Lkk ÷wEMk yu. 

fuVuhu÷eLku «ËkLk ÚkÞku Au. ‘{w¾Ãk]c ÃkhLkk u økrýík¿k’ 

÷u¾©uýe nuX¤ yk ð¾íku ykÃkýu Partial Differential 

Equations ûkuºk{kt økúkWLzçkúu®føk fk{ fhLkkh 

ÏÞkíkLkk{ økrýík¿k fuVuhu÷eLkkt SðLk yLku fkÞkuoLke 

rðMík]ík òýfkhe {u¤ðeþw. yuðwt ½ýu ytþu MkðoMðef]ík 

Au fu Partial Differential EquationsLke Mk{s{kt 

çkeò fkuE Srðík økrýíkþkMºkeyu fuVuhu÷e sux÷wt 

ÞkuøkËkLk ykÃÞwt LkÚke. 

Ërûký y{urhfk{ktÚke ykçku÷ ÃkwhMfkh {u¤ðLkkh 

«Úk{ økrýíkþkMºke yuðk ÷wEMk yu. fuVuhu÷eLkku sL{ 8 

rzMkuBçkh, 1948Lkk hkus yksuoÂLxLkkLke hksÄkLke 

çÞwLkkuMk yuhuMk{kt ÚkÞku níkku. 1968{kt çÞwLkkuMk yuhuMk 

ÞwrLkðŠMkxe{ktÚke yLkwMLkkíkfLke ÃkËðe yLku 1972{kt 

íÞktÚke s Ph.D.Lke ÃkËðe {u¤ÔÞk çkkË 1973{kt 

r{LkuMkkuxk ÞwrLkðŠMkxe{kt íkuyk u ÃkkuMxzkìõxh÷ Vu÷kuþeÃk 

{kxu òuzkÞkt, ßÞkt íku{ýu 1983 MkwÄe fk{ fÞwO. fuVuhu÷e 

Ãkkuíku {kLku Au fu íku{Lkk MktþkuÄLkLkk þYykíkLkk Mk{Þ{kt 

r{LkuMkkuxkLkk íku{Lkk MkkÚkeËkhkuLkwt {køkoËþoLk íku{Lku ¾qçk 

s WÃkÞkuøke Lkeðzâwt Au. 

fuVuhu÷e r{LkuMkkuxk ÞwrLkðŠMkxe{kt 1983 MkwÄe hÌkk. 

Ãkhtíkw íku{ýu çku ð»ko, 1980 Úke 82, fkuhLx RÂLMxxâqx{kt 

«kuVuMkh íkhefu rðíkkÔÞkt níkkt. yk søÞkyu íku{Lke 

MktþkuÄLk Ár[{kt ÃkrhðíkoLk ykÔÞwt. ynª íku{ýu ÷qEMk 

rLkhuLkçkøkoLkk MknÞkuøkÚke ‘Fluid Dynamics and 

Fully Non-linear Equations’ Ãkh fk{ fÞwO. 

1982{kt s íku{Lku Scuola Normale Superiore di 

Pisa îkhk „Guido Stampacchia‟ ÃkwhMfkh yuLkkÞík 

fhðk{kt ykÔÞwt. 

1983{kt íku{Lke rþfkøkku ÞwrLkðŠMkxe{kt «kuVuMkh 

íkhefu rLk{ýqf fhðk{kt ykðe. su ÃkË íku{ýu ºký ð»ko 

MkwÄe Mkt¼kéÞwt. 1984{kt íku{Lku y{urhfLk {ìÚkì{urxf÷ 

MkkuMkkÞxe îkhk çkku[h ÃkwhMfkh yuLkkÞík fhðk{kt 

ykÔÞku. yk «ríkrcík ÃkwhMfkh íku{Lku Nonlinear 

Partial Differential EquationsLkk Ÿzk yLku 

{q¤¼qík fkÞo {kxu ykÃkðk{kt ykÔÞku níkku. 

1986{kt fuVuhu÷eyu rþfkøkku Akuzâwt yLku r«LMxLk{kt 

RÂLMxxâqx Vkuh yuzðkLMk MxzeÍ{kt «kuVuMkh íkhefu 

òuzkÞkt. 1988{kt ÃkkuÃk ßnkuLk Ãkku÷ II îkhk íku{Lku 

ÃkkuLxeVef÷ yufuzu{e ykuV MkkÞLMkeMkLkku ‘Pius XI 

gold Medal’ ykÃkðk{kt ykÔÞku. 

ËMk ð»ko r«LMxLk RÂLMxxÞqx{kt fk{ fÞko çkkË íkuyku 

ºký ð»ko {kxu LÞqÞkufo ÞwrLkðŠMkxe MkkÚku òuzkÞu÷e 

Courant MktMÚkk{kt «kuVuMkh íkhefu òuzkÞk. ytíku 

1997Úke íkuyku ykuÂMxLk ¾kíku ÞwrLkðŠMkxe ykìV 

xuõMkkMk{kt rMkz zçkÕÞw rh[kzoMkLk VkWLzuþLk hesLxTMk 

[uh Ãkh òuzkÞk, ßÞkt íkuyku n{ýkt fkÞohík Au. yk 

Mk{økú Mk{Þøkk¤k Ëhr{ÞkLk ÃkwhMfkhku îkhk íku{Lkk 

MktþkuÄLk ÞkuøkËkLkLke Wå[ økwýð¥kkLku MðefkhðkLkwt 

søkík¼h{kt [k÷wt hÌkwt. 

2003{kt yksuoLxeLkkLkk fkuLkuõMk VkWLzuþLku íku{Lku 

AuÕ÷k ËkÞfk{kt íku{Lkk ËuþLkk MkkiÚke {n¥ðÃkqýo 

ði¿kkrLkf íkhefu ‘zkÞ{tz fkuLkuõMk yìðkìzo’ ykÃÞku, su 

yksuoÂLxLkkLkkt MkkiÚke «ríkrcík ÃkwhMfkhku{ktLkku yuf Au. 

Theory of Non-linear Partial Differential 

Equations{kt íku{Lkk {n¥ðÃkqýo ÞkuøkËkLk çkË÷ 

2005{kt íku{Lku hkuÞ÷ Mðerzþ yufìzu{e ykìV MkkÞLMkLkku 

«ríkrcík ‘hkuÕVþkuf ÃkwhMfkh’ yuLkkÞík ÚkÞwt. 2009Lke 

{w¾Ãk]c ÃkhLkku økrýík¿k :      

ykçku÷ ÃkwhMfkh rðsuíkk : ÷wEMk yuLs÷ fuVuhu÷e  

                      (Luis Angel Caffarelli)       zkì. {kLkMke þkn 

økrýík rð¼køk, VNSGU, Mkwhík. (M) 9974230088 

(M) 9925837247 
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Mkk÷{kt íku{Lku økrýíkLke ykSðLk rMkrØ {kxu ÷uhkuÞ 

Ãke. Mxe÷ ÃkwhMfkh yuLkkÞík ÚkÞwt. y{urhfLk {ìÚkì{urxf÷ 

MkkuMkkÞxe îkhk ykÃkðk{kt ykðíkwt yk ÷kEVxkE{ 

yu[eð{uLx ÃkwhMfkh yuðk økrýík¿kLku «ËkLk fhðk{kt 

ykðu Au fu su{ýu Wå[ MíkhLkk MktþkuÄLk îkhk su-íku 

ûkuºkLkk rðfkMk{kt rðþu»k «¼kð Ãkkzâku nkuÞ yLku 

fuVuhu÷eLkwt Partial Differential Equations ÃkhLkwt fk{ 

[ku¬MkÃkýu íku{Lku yk MkL{kLkLku ÷kÞf çkLkkðu Au. 

2012{kt íku{Lku {kEf÷ yuþçkufh MkkÚku MktÞwõík heíku 

yrík«ríkrcík ðwÕV «kEÍ yuLkkÞík ÚkÞwt. ðwÕV 

VkWLzuþLk îkhk ßÞkhu íku{Lku yk «kEÍ yuLkkÞík ÚkÞwt 

íÞkhu íku{Lke yøkrýík økkrýríkf rMkrØyku MkkÚku yu ðkík 

Ãkh ¼kh {qfðk{kt ykÔÞku fu fuVuhu÷e Partial 

Differential EquestionsLkk Wfu÷kuLke rLkÞr{íkíkk Ãkh 

rðïLkk yøkúýe rLk»ýkík Au. 2012Lkk ð»ko{kt s íkuyku 

y{urhfLk {ìÚkì{urxf÷ MkkuMkkÞxeLkk Vu÷ku çkLÞk. su 

MkL{kLk yuðk økrýík¿kLku {¤u Au su{ýu økrýíkLkkt 

MksoLk, «ËþoLk, WíLkrík, Mkt[kh yLku WÃkÞkuøk {kxu 

Wíf]»x ÞkuøkËkLk ykÃÞwt nkuÞ. 

2018{kt fuVuhu÷eLku íku{Lkk Regularity theory of 

non-linear partial differential equestions, free 

boundary problems, fully non-linear equations 

yLku nonlocal diffusions{kt {wÏÞ ÞkuøkËkLk {kxu 

SIAM (Society for Industrial and Applied 

Mathematics) Vu÷ku íkhefu rLkÞwõík fhðk{kt ykÔÞk. 

yu s ð»kuo íku{Lku økrýík{kt nkUøkfkUøkLkk Shaw 

Foundation îkhk ykÃkðk{kt ykðíkwt Shaw Prize 

yuLkkÞík ÚkÞwt, su íku{Lkk Partial Differential 

EquationsLkk økúkWLzçkúu®føk fk{Lku rçkhËkðíkwt níkwt. yk 

RLkk{ US $ 1.2 r{r÷ÞLkLkk LkkýktfeÞ {qÕÞ MkkÚku 

rðï{kt økrýíkLkk MkkiÚke {kuxkt RLkk{ku{ktLkwt yuf Au. 

2023{kt íku{Lku «ríkrcík yçku÷ ÃkwhMfkh yuLkkÞík 

ÚkÞwt su økrýík{kt íku{Lke SðLk¼hLke rMkrØykuLku 

{kLÞíkk ykÃku Au. ykçku÷ yðíkhý sýkðu Au fu 

‘fuVuhu÷eyu rðþk¤ yuÂÃ÷fuþLkku MkkÚku Partial 

Differential EquationsLkk ðøkkuoLke y{khe Mk{sLku 

Äh{q¤Úke çkË÷e Lkkt¾íkwt ground breaking fk{ fÞwO 

Au. íku{Lke ÃkkMku çkwÂæÄþk¤e rð&÷u»kýkí{f ÃkæÄríkyku 

MkkÚku íkusMðe ¼kir{ríkf yktíkháÂ»xLkwt MktÞkusLk Au yLku 

íku ûkuºk Ãkh «[tz yMkh fhu Au.’ 

yuf økrýíkþkMºke íkhefu fuVuhu÷e yMkkÄkhý heíku 

«rík¼kþk¤e Au. íku{ýu 320Úke ðÄw MktþkuÄLk Ãkºkku 

«fkrþík fÞkO Au yLku nsw Ãký yk «fkþLkLkwt fkÞo 

íku{ýu [k÷wt hkÏÞwt Au. íku{ýu 130Úke ðÄw ÷kufku MkkÚku 

MknÞkuøke fkÞo fÞwO Au yLku 30Úke ðÄw Ph.D. 

rðãkÚkeoykuLkk {køkoËþof hÌkk Au. 

2018{kt íku{Lkk MknÞkuøkeyku{kt «{ký{kt ÞwðkLk 

yuðk yu÷urMkÞku rVøkÕ÷eLku økrýíkLkku yrík òýeíkku 

rVÕzTMk {uz÷ yuLkkÞík ÚkÞku. 

fuVuhu÷eyu yksuoÂLxLkkLke økrýíkþkMºke EhuLk 

{kŠxLkuÍ økkBçkk MkkÚku ÷øLk fÞkO Au. suyku ykìÂMxLk 

¾kíku ÞwrLkðŠMkxe ykuV xuõMkkMk{kt f tBÃÞqxuþLk÷ 

yuÂLsrLkÞ®høk yLku MkkÞLMkLkk «kuVuMkh Au. íku{Lku ºký 

Ãkwºkku yu÷uòLzÙku, rLkfku÷Mk yLku {kihku Au. 

fuVuhu÷e {kLku Au fu ð»kkuoÚke íku{Lku yËT¼wík MktMÚkkyku 

íkÚkk yMkkÄkhý ði¿kkrLkfku MkkÚku MktçktÄ hÌkku Au íkÚkk ¾qçk 

s «rík¼kþk¤e ÞwðkLkkuLku {køkoËþoLk ykÃkðk {kxu íkf 

{¤e Au. yk çkÄkÚke íku{Lku MktþkuÄLkLkk Lkðk rð[khku 

yLku WíMkkn Mkíkík {¤íkk hÌkk Au. 

fuVuhu÷eLku økrýíkLku ÷økíkk LkðeLk rð[khku {kxu 

økrýík søkík nt{uþkt «urhík fhíkwt hnu yLku íkuLkku VkÞËku 

økrýíkLke, yk s Lkrn, ykøk¤Lke Ëhuf ÃkuZeLku {¤u 

yuðe ykÃkýk MkkiLke «¼wLku «kÚkoLkk.  
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rçkúxLk{kt ði¿kkrLkf rð[khkuLkku «[kh fhðk {kxu 

hkìÞ÷ MkkuMkkÞxe (Royal Society) LÞqxLkLkk s{kLkk{kt 

¾qçk s yøkíÞLkku ¼køk ¼sðíke. ÔÞMík-ðøkoLkku 

(Inverse-Square) MktçktÄ «fkþLkk «Mkhý{kt yLku 

÷kun[wtçkfLke fkÞoðkne (action){kt òuðk {¤u÷ku. 

ykÚke ½ýk ÷kufku, suðk fu huLk (Wren) yLku nu÷e 

(Halley), Ãký yu{ {kLkíkk ÚkÞu÷k fu ÔÞMík-ðøkoLkku 

MktçktÄ yðfkþe ÃkËkÚkkuo (Celestial Bodies) ðå[u Ãký 

nkuÞ. òLÞwykhe 1684{kt ÷tzLk{kt hkìÞ÷ MkkuMkkÞxeLke 

Mk¼k{kt huLk, nwf (Hooke) yLku nu÷eyu su fkuE ÔÞMík-

ðøkoLkk çk¤Lkk rLkÞ{Úke økrík{kt hnu÷k ÃkËkÚkoLke 

¼ú{ýfûkk fuÃ÷hLkk (Kepler) sýkÔÞk «{kýu {u¤ðu 

íkuLku hkìÞ÷ MkkuMkkÞxe íkhVÚke RLkk{ ykÃkðkLkwt Lk¬e 

fÞwO. Ãký fkuE yuðe ¼ú{ýfûkk ÷ELku Lk ykÔÞwt. 

ykìøkMx 1684{kt ykìõMkVzo ÞwrLkðŠMkxeLkk 

yæÞkÃkf yuz{Lz nu÷e (Edmond Halley) íku{Lkku 

«§ ÷ELku, LÞqxLkLke ÃkkMkuÚke sðkçk {¤þu íku ykþÞu, 

LÞqxLkLku {¤ðk fuBçkúes økÞk. LÞqxLku sýkÔÞwt fu Úkkuzktf 

ð»kkuo Ãknu÷kt íku{ýu Mkkrçkík fhe çkíkkðu÷wt fu íku ¼ú{ýfûkk 

WÃkð÷Þe Au. nu÷e yk sðkçk Mkkt¼¤eLku ¾qçk s ¾wþ 

ÚkÞk yLku ykLke Mkkrçkíke òuðk ¾qçk s yÄehk çkLke 

økÞu÷k. 

LÞqxLku ykLke Mkkrçkíke þkuÄe fkZðk ¾qçk s «ÞíLk 

fÞkuo, Ãký ½ýk çkÄk fkøk¤ku{ktÚke íku Mk{Þu íkuLke 

Mkkrçkíke þkuÄe Lk þõÞk. LÞqxLku nu÷eLku ð[Lk ykÃÞwt fu 

íku VheÚke çkÄtw økýeLku íku{Lku {kuf÷e ykÃkþu. íku{ýu 

ð[Lk ykÃku÷wt nkuELku økýðkLkwt þY fÞwO, Ãký su 

¼ú{ýfûkk Ãknu÷kt {¤u÷e, íku {¤íke Lk níke. ykÚke 

çkeS heíku økýíkkt yøkkWLkkt Ãkrhýk{ku {éÞkt. VheÚke 

Ãknu÷e heíku æÞkLk hk¾eLku økýíkkt yøkkWLkkt Ãkrhýk{ku 

{éÞkt. çkÒku heíkÚke Mkh¾kt Ãkrhýk{ku {éÞkt. LÞqxLku 

LkðuBçkh 1684{kt LkðuMkhÚke økýu÷kt «{uÞku yLku 

Ãkrhýk{ku zkì. yuzðzo Ãkuøkex (Edward Paget) MkkÚku 

nu÷eLku ykÃkíkkt {kuf÷e ykÃÞkt. su LÞqxLku {kuf÷e 

ykÃÞwt. íku{kt ºký ÔÞkÏÞkyku, yrøkÞkh «{uÞku, [kh 

(Hypothesis) nkEÃkkuÚkerMkMk yLku çku WÃk«{uÞku Au. 

ykLku (The motion of Revolving Bodies) 

Ãkrh¼ú{ý fhíkk ÃkËkÚkoLke økrík íkhefu yku¤¾ðk{kt 

ykðu Au. ßÞkhu LÞqxLku yk ÷urxLk{kt ÷¾ðkLkwt þY fÞwO 

íÞkhu íku{Lkku WíMkkn ¾qçk s níkku yLku ¾hu¾h 

r{òsÚke ÷¾u÷wt. nu÷eyu yk çkÄkt «{uÞku òuÞkt yLku 

òuELku ¾qçk s «¼krðík ÚkÞk. LkðuBçkh {kMk{kt 

LÞqxLkLku VheÚke {¤ðk ykÔÞk. nu÷eyu LÞqxLkLku yk 

çkÄkt Ãkrhýk{ku ÷¾eLku ÃkwMíkf MðYÃku «rMkØ fhðk 

rðLktíke fhe, Ãký LÞqxLku Lkk Ãkkze. nu÷eyu çkÄku s ¾[o 

ykÃkðkLke íkiÞkhe çkíkkðe. yk¾hu LÞqxLk íkiÞkh ÚkÞk. 

LÞqxLku íku{Lkkt ¾økku¤þkMºk yLku økrík rð¿kkLk 

MktþkuÄLkkuLkkt Ãkrhýk{ku fkuEyu Lk fhe nkuÞ íkuðe Mkíkík 

yLku Mk¾ík {nuLkík fheLku Philosophiae Naturalis 

Principia Mathematica{kt (Mathematical 

Principles of Natural Sciences) ykÃÞkt. ykLku 

xqtf{kt r«ÂLMkrÃkÞk (Principia) íkhefu yku¤¾ðk{kt 

ykðu Au. íku{ýu íku{Lkk þhehLke shkÞu fk¤S hkÏÞk 

ðøkh ÷ÏÞwt. íku{Lkk þhehLku ¾kðkLkwt yLku Ÿ½ðkLkwt 

òuEyu íku Ãký ¼q÷e økÞk. Ã÷uøkLkkt ð»kkuo{kt su íku{Lkku 

swMMkku níkku, íku swMMkku yk ÃkwMíkf ÷¾ðk{kt níkku. Q¼k 

r«ÂLMkrÃkÞkLkku RríknkMk    

rðê÷¼kE yt. Ãkxu÷ 

þuhÚkk 

(M) 9428019042 
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Q¼k Y{{kt s Úkkuzwtf ¾kíkk. íku{s Q¼k Q¼k íku{Lkk 

{us WÃkh ÷¾íkk. òu yu çknkh sðkLke ®n{ík fhíkk íkku 

yuðwt ÷køkíkwt fu íku ¾kuðkE økÞk Au. yÂMÚkh nkuÞ íku heíku 

[k÷íkk. fkuEÃký fkhý ðøkh Q¼k hnuíkk yLku íku{Lke 

Y{{kt ÃkkAk ykðe síkk. íku{Lke ykMkÃkkMk nMíkr÷r¾ík 

ÃkkuÚkeLkkt nòhku ÃkkLkkt Ãkzu÷kt yu{kt ½ýktyu [kh ËkÞfk 

Ãknuu÷kLkkt íkkhe¾ ðøkhLkkt. LÞqxLku yk heíku fkuE rËðMk 

÷ÏÞwt LkÚke. yuf s ykþÞÚke ÷¾íkk f÷kfkuLkk f÷kfku 

¾kðkLke fu Ÿ½ðkLke Ãkhðk fÞko ðøkh ©uc f]rík 

(Materpiece) ÷¾eLku 1686{kt hkìÞ÷ MkkuMkkÞxeLku 

MkkUÃke. 

ykEÍuf LÞqxLkLkk ÷¾u÷k ÃkwMíkfLkwt þe»kof 

‚Philosophiae Naturalis Principia 

Mathematica ytøkúuS{kt Mathematical Principles 

of Natural Philosophy‛ Au. yk ÃkwMíkf ÷urxLk 

¼k»kk{kt ÷¾kÞu÷wt Au yLku R.Mk. 1687{kt «rMkØ ÚkÞwt. 

xqtf{kt r«ÂLMkrÃkÞk (Principia) íkhefu yku¤¾kÞ Au 

yLku íkuLkwt ytøkúuS “Principles” ÚkkÞ Au. yk ÃkwMíkf 

Võík çku ð»ko{kt ÷¾kÞwt Au yLku íku{kt nfefíku ºký 

ÃkwMíkfkuLkku Mk{wn Au. 

r«ÂLMkrÃkÞk ¼kík¼kíkLkkt çk¤kuLkk fkhýu ÃkËkÚkoLke 

Úkíke økríkLkwt ðýoLk Ãký økýe þfkÞ. r«ÂLMkrÃkÞkLkk 

ÃkwMíkf I{kt çk¤ku yLku yðhkuÄ ðøkhLkk ðkíkkðhý{kt 

økríkLkku yÇÞkMk Au. ßÞkhu ÃkwMíkf II{kt yðhkuÄ fhíkk 

ðkíkkðhý{kt økríkLkku yÇÞkMk, ÷ku÷fLkku yÇÞkMk, 

{kuòtyku yLku ð{¤kuLkk ¼kiríkfþkMºkLkku yÇÞkMk 

ykÃÞku Au. MkkiÚke Ãknu÷kt LÞqxLku ÃkwMíkf III ½ýk çkÄk 

Mk{S þfu íku heíku ÷¾u÷wt, Ãký ÃkAe LÞqxLku {Lk 

çkË÷eLku yøkkW íkfoMktøkík Þtºkrð¿kkLkLkku (Rational 

Mechanics) yÇÞkMk fÞko ðøkh ðkt[e Lk þfu íku 

MðYÃk{kt ÷ÏÞwt Au. LÞqxLkLkku yk¾he ykþÞ yøkkWLkkt 

ÃkwMíkf I yLku II{kt rðfMkkðu÷k økrýíkLkkt Ãkrhýk{ku 

ðkÃkheLku rðïLke ÃkæÄríkLku çkhkçkh Mk{sðkLkku Au, su 

íku{ýu ÃkwMíkf III{kt fÞwO Au. ÃkwMíkf IIILke þYykík{kt 

rð¿kkLkLkk ík¥ð¿kkLkLke yLkku¾e [[ko fhe Au. yk 

ÃkkÞk{ktÚke LÞqxLku rðïÔÞkÃke økwÁíðkf»koýLkku rLkÞ{ 

{u¤ÔÞku Au yLku ¼híke yLku ÃkqtArzÞk íkkhkLke (Comet) 

¼ú{ýfûkk {u¤ðe Au. LÞqxLku yk ÃkwMíkf{kt æÞkLk ¾U[u 

íkuðe ½ýe yktíkháÂ»x (Insights) ykÃke Au yLku íkuLke 

MkkrçkíkeLke YÃkhu¾k Ãký ykÃke Au, su{ fu  

(1) økrík yLku Mkt¼rðík QòoykuLkk MkthûkýLke Mk{fûk 

rð[krhfk (Conceptual) 

(2) fkuEÃký òíkLkk çk¤Lkk rLkÞ{Úke [k÷íkk ÃkËkÚkoLke 

¼ú{ýfûkkLke Mkk{kLÞ yr¼ÔÞÂõík 

(Exprerssion)    

(3) fkuEÃký òíkLkk çk¤ Lke[u hnu÷k çku økku¤kyku 

ðå[uLkk ykf»koý çk¤Lkwt Mkqºk 

(4) økwýkí{f Ë÷e÷ku (Qualitative Arguments) 

yÚkðk ytËksu (aproximation) yufçkeòLku 

ykf»koíkk ½ýk çkÄk ÃkËkÚkkuoLke økrík 

(5) ÷ku÷fLke økrík  

(6) Ãkkýe{kt {kuòLke {wMkkVhe 

(7) «ðkneLke økrík 

(8) [tÿLkk Äúqð (Nodes)Lke økrík 

(9) ¼híkeLke Mk{s 

(10) Ãk]ÚðeLke ÄheLkwt 

(11) ÃkqtArzÞk íkkhkLke ¼ú{ýfûkk {u¤ððkLkk rLkÞ{ku 

ykðk çkÄk rð[khkuLkk {kuxk Zøk÷k{kt nehku 

Ãkzâku Au yLku íku rðïÔÞkÃke økwÁíðkf»koýLkku 

(Universal Gravitation) rLkÞ{ yLku íkuLkku WÃkÞkuøk 

fheLku økúnkuLke ¼ú{ýfûkk WÃkð÷Þe (Eliptical) Au íku 

çkíkkððkLkwt {wÏÞ fk{ r«ÂLMkrÃkÞkLkwt Au. 
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ÃkkÃkMkLkwt «{uÞ – yk þçËku ðkt[íkkt s «§ Q¼ku ÚkkÞ fu ÃkkÃkMkLkwt fÞwt «{uÞ ? [kuÚke MkËeLkk økúef ¼qr{ríkrðË 

ÃkkÃkMkLkk Lkk{u ¼qr{ríkLkkt yLkuf Ãkrhýk{ku òýeíkkt Au. r{MkhLkk yu÷ufÍkrLzÙÞkLkku ÃkkÃkMk (Pappus of Alexandria) yu 

ÞwÂõ÷z ÃkAeLkku çkeò ¢{Lkku rðÏÞkík ¼qr{ríkrðËT Au. íkuýu ykX økútÚkku{kt ¼kir{ríkf Ãkrhýk{kuLkku Mktøkún «økx fÞkuo níkku. 

r{Mkh Ãkh ykhçkkuLkk yk¢{ý ÃkAe yu÷ufÍkrLzÙÞkLkk økútÚkk÷ÞLkku Lkkþ ÚkÞku. ÃkkÃkMkLkk ykX økútÚkku{ktÚke Ãknu÷ku yLku 

AuÕ÷ku økútÚk MktÃkqýoÃkýu çk¤eLku ¾k¾ ÚkE økÞk. çkeòu økútÚk Ãký yÄkuo s çkåÞku níkku. çkkfeLkk økútÚkku çkåÞk. íku{ktÚke ÃkkÃkMku 

òíku {u¤ð÷kt ½ýktçkÄkt ¼kir{ríkf Ãkrhýk{ku {éÞkt Au su ÃkkÃkMkLkkt «{uÞ íkhefu òýeíkkt Au. ynª ykÃkýu su «{uÞLke 

ðkík fhðkLkk Aeyu íku «{uÞ ÃkkÞÚkkøkkuhkMk-«{uÞLkk ÔÞkÃkf MðYÃk (Generalised Pythagorian Proposition) íkhefu 

òýeíkwt Au. 

ÃkkÞÚkkøkkuhkMk-«{uÞ{kt ykÃkýu Mkkrçkík fheyu Aeyu fu fkxfkuý rºkfkuýLke fkx¾qýku çkLkkðíke çku çkkswyku ÃkhLkk 

[kuhMkLkkt ûkuºkV¤kuLkku Mkhðk¤ku íku rºkfkuýLke MkkiÚke {kuxe çkksw (fýo) ÃkhLkk [kuhMkLkk ûkuºkV¤ sux÷ku ÚkkÞ. 

nðu ykÃkýu ÃkkÃkMkLkk «{uÞ WÃkh ykðeyu. fkuEÃký rºkfkuý Ëkuhku. íkuLke fkuEÃký çku çkkswyku Ãkh, rºkfkuýLke çknkh, 

ÞkËÂåAf heíku Mk{ktíkh çkksw [íkw»fkuýku Ëkuhku. yk çku Mk{ktíkhçkksw [íkw»fkuýLkkt ûkuºkV¤Lkk Mkhðk¤k sux÷wt ûkuºkV¤ ÚkkÞ 

íkuðku Mk{ktíkhçkksw [íkw»fkuý rºkfkuýLke ºkeS çkksw Ãkh h[e þfkÞ. (yuf Mk.çkk.[.fku. {¤u íkku yMktÏÞ Mk{ûkuºk 

Mk.çkk.[.fku. {¤u.) 

yk s ðkík ykÃkýu ykf]ríkLkk MktË¼o{kt fheyu. ykÃkýu ykf]rík-1{kt ABC ËkuÞkou Au. yk rºkfkuýLke ÃkMktËøke Ãkh 

fkuE «ríkçktÄku LkÚke. rºkfkuý Mk{çkksw, Mk{rîçkksw fu rð»k{çkksw nkuE þfu. íku ÷½wfkuý rºkfkuý, fkx¾qý rºkfkuý fu 

økwÁfkuý rºkfkuý Ãký nkuE þfu. ykf]rík-1{kt ykÃkýu rð»k{çkksw økwÁfkuý rºkfkuý ËkuÞkuo Au. nðu yk rºkfkuýLke fkuEÃký 

çku çkksw ÃkMktË fhðkLke Au. ABC {kt A økwÁfkuý Au. íkuÚke BC MkkiÚke ðÄw ÷tçkkELke çkksw Au. ykÃkýu BC yLku AC 

ÃkMktË fheyu. ÃkkÞÚkkøkkuhkMk «{uÞ{kt íkku çku LkkLke ÷tçkkELke çkkswyku ÃkhLkk [kuhMkLkkt ûkuºkV¤kuLkku Mkhðk¤ku fhðkLkku Au. 

ÃkkÃkMkLkk «{uÞ{kt fkuEÃký çku çkksw ÃkhLkk ÞÚkuåA Mk{ktíkhçkksw [íkw»fkuýLkkt ûkuºkV¤kuLkku Mkhðk¤ku fhðkLkku Au. ykÃkýu 

ÃkMktË fhu÷e çku çkkswyku BC yLku AC Ãkh Mk{ktíkhçkksw [íkw»fkuýku yLkw¢{u BCPQ yLku ACRS ËkuÞko Au. yk çku 

Mk{ktíkhçkksw [íkw»fkuýLkkt {kÃk ÞkáÂåAf Au. 

 

ykf]rík-1 

 

rðMkhkíke ¼qr{rík               

ÃkkÃkMkLkwt «{uÞ (Pappus-Theorem)           

Ãke. fu. ÔÞkMk 

(M) 98255 77784 Email : vyaspk123@gmail.com 
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m

 BCPQ yLku 
m

 ACRS {kt BC yLku AC rLkrùík Au. CP, CR, BCP, ACRLkkt {kÃk ykÃkýe {hS 

«{kýu ÃkMktË fhe þfkÞ. ÃkkÃkMkLkwt «{uÞ yu{ fnu Au fu yk çku Mk{ktíkhçkksw [íkw»fkuýLkkt ûkuºkV¤kuLkk Mkhðk¤k sux÷k 

ûkuºkV¤ðk¤ku Mk{ktíkhçkksw [íkw»fkuý h[e þfkÞ suLke yuf çkksw AB nkuÞ. 

Äkhkufu ykðku yuf Mk{ktíkhçkksw [íkw»fkuý ABLM Au. yk Mk{ktíkhçkksw [íkw»fkuý{kt AB, LMLkkt {kÃk íkku rLkrùík 

Au. AM (=BL) yLku BAMLke h[Lkk fuðe heíku fhðe? 

ykÃkýu 
m

 ABLMLke h[Lkk fu{ fhðe íku òuEyu.  

h[Lkk :  

(1)  hu¾kyku SR yLku PQLkwt AuË®çkËw {u¤ðku yLku íkuLku X Lkk{ ykÃkku. 

(2) hu¾k¾tz CX h[ku. 

(3) A yLku B {ktÚke CXLku Mk{ktíkh hu¾kyku yLkw¢{u l yLku m Ëkuhku. 

(4) l yLku m Ãkh ykf]rík-2{kt çkíkkÔÞk «{kýu yLkw¢{u ®çkËwyku M yLku L {u¤ðku fu suÚke AM = CX = BL ÚkkÞ. 

(5) LM h[ku   

yk{ AM = BL (=CX) yLku AM || BL || CX nkuðkÚke ABLM Mk{ktíkhçkksw [íkw»fkuý Au. 

 

ykf]rík-2 

nðu yu Mkkrçkík fheyu fu 
m

ABLMLkwt ûkuºkV¤ yu 
m

 BCPQ yLku 
m

 ACRSLkkt ûkuºkV¤kuLkk Mkhðk¤k sux÷wt Au. 

Mkkrçkíke : hu¾kyku RS yLku QPLkwt AuË®çkËw ykf]rík{kt X ðzu ËþkoÔÞwt Au. hu¾k CX yu AB yLku LM Lku ßÞkt AuËu íÞkt 

yLkw¢{u ®çkËwyku E yLku F ÷ku. Ëu¾eíke heíku s AMFE yLku BLFE Mk{ktíkhçkksw [íkw»fkuý Au.      

hu¾k l hu¾k PR Lku ßÞkt AuËu íÞkt ®çkËw Mü ÷ku. hu¾k m hu¾k PQ Lku ßÞkt AuËu íÞkt ®çkËw L ÷ku. 

l yLku m  CXLku Mk{ktíkh Ëkuhu÷e hu¾kyku Au.  

 AM || CX yLku AC || SR  AC || MX 

 AC XM Mk{ktíkhçkksw [íkw»fkuý Au. 

  AM = CX yLku AM = CX (h[LkkÚke)  AM = AM   ..................... (1) 


m

ACRS yLku 
m

ACXM Mk{ûkuºk Au.      ..................... (2) 

 (fkhý fu AC || RS yLku RS Ãkh s ®çkËwyku X yLku M ykðu÷kt Au.) 

     
m

AMFE yLku 
m

ACXM Mk{ûkuºk Au.      ..................... (3) 

 (fkhý fu MA || AM hu¾k MM || CX yLku hu¾k CX Ãkh s E, F ykðu÷kt Au; CX = EF = AM = AM) 
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 (2) yLku (3) ÃkhÚke 
m

ACRSLkwt ûkuºkV¤ = 
m

AMFELkwt ûkuºkV¤ 

íkus «{kýu Mkkrçkík fhe þfkÞ fu  

 
m

BCPQLkwt ûkuºkV¤ = 
m

BLFELkwt ûkuºkV¤ ..................... (4) 

 m
ACRSLkwt ûkuºkV¤ + 

m
BCPQLkwt ûkuºkV¤ = 

m
AMFELkwt ûkuºkV¤ + 

m
BLFELkwt ûkuºkV¤  

       = 
m

ABLMLkwt ûkuºkV¤ 

 yk{ ÃkkÃkMkLkwt «{uÞ Mkkrçkík ÚkÞwt. 

 ykÃkýu òuÞwt fu ÃkkÃkMkLkk «{uÞ{kt ABC ÞkËÂåAf ÷eÄku Au. ABCLke çku çkkswyku ÞkáÂåAf ÃkMktË fhe íkuLkk 

Ãkh Mk{ktíkh çkksw [íkw»fkuýku Ãký ÞkËÂåAf {kÃkLkk ËkuÞko Au. 

 ÃkkÃkMkLkk «{uÞ ÃkhÚke ÃkkÞÚkkøkkuhkMk «{uÞ {u¤ððk {kxu ykÃkýu ABC fkx¾qý rºkfkuý ÷Eyu. ABCLke 

çkkswyku ÞkáÂåAf ÃkMktË Lk fhíkkt fkx¾qýku çkLkkðíke çku çkkswyku ÃkMktË fheyu. [kuhMk Ãký Mk{çkksw [íkw»fkuýLkku s 

yuf «fkh Au Lku ? fkx¾qý rºkfkuýLke fkx¾qýku çkLkkðíke çku çkkswyku Ãkh [kuhMk Ëkuheyu. yk{ fÞko ÃkAe ÃkkÃkMkLkk 

«{uÞ «{kýu s h[Lkk fheyu. Äkhku fu ABC{kt C fkx¾qýku Au. AC yLku BC fkx¾qýku çkLkkðíke çkkswyku Au. 

AC yLku BC Ãkh yLkw¢{u [kuhMk ACRS yLku BCPQ Ëkuhu÷k Au. nðu ÃkkÃkMk-«{uÞLke h[Lkk {wsçk ykÃkýu hu¾kyku 

PQ yLku RSLkwt AuË®çkËw X ÷uðkLkwt Au.     

 

 

 

 nðu ykøk¤ þwt fhðwt íku MÃk»x Au. ík{u  

CX = AB yLku CX AB Mkkrçkík fhku yux÷u 

ÃkkÞÚkkøkkuhkMk «{uÞLke Mkkrçkíke çku ºký 

ÃkøkrÚkÞkt{kt {¤e sþu. (AB ÃkhLkku ABLM 

[kuhMk Ëkuhðku. hu¾k XC, ABLku ßÞkt AuËu íÞkt 

®çkËw E ÷uðwt yLku LMLku ßÞkt AuËu íÞkt ®çkËw F 

÷uðwt ðøkuhu çkÄwt ðk[fku Ãkh Akuze Ëô Awt.) 

 

       

 

 

  ykf]rík-3 
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Mk¤tøk ytf-309{kt ‘fkÃkhufhLkk òËwE y[¤ktf 6174 rð»ku Úkkuzwt rðþu»k’ yk ÷u¾ ðktåÞku. ÷u¾Lkk yLkwMktÄkLku fux÷ef 

LkkUÄ íkÚkk fux÷kf Lkðk {wÆk ðk[fkuLkk æÞkLku ÷kððkLkk nuíkwMkh yk ÷u¾ ÷ÏÞku Au.  

LkkUÄ : 1 : {wÿýËku»k : 

(1) ÃkkLkk Lkt.-19 Ãkh AuÕ÷uÚke çkeS ÷kELk{kt 6174 = 7
3
 x 3

2
 x 2

2
 x 10

0
 Ëþkoðu÷ Au. ßÞkt 2

2
 Lku MÚkkLku 2

1
 nkuðwt 

òuEyu.  

(2) ÃkkLkk Lkt.-21 Ãkh økýíkhe Ãkqhe ÚkÞk çkkËLkk Vfhk{kt ºkeS ÷kELk{kt 0, 1, 2, 6 Lku çkË÷u 0, 1, 3, 6 nkuðwt òuEyu. 

(yk «wV hezªøkLke ¼q÷ Au. ûk{kÞk[Lkk) 

LkkUÄ : 2 : fkÃkhufh y[¤ktf {u¤ððk {kxu [kh ytfLke su MktÏÞkÚke þYykík fhðkLke Au. íku MktÏÞk {kxuLke þhík {kºk 

yux÷e s Au fu [kh ytf{ktÚke ykuAk{kt ykuAku yuf ytf r¼LLk nkuðku òuEyu.  

 (÷u¾f íku{Lkk ÷u¾{kt ftEf swËwt sýkðu Au.) 

LkkUÄ : 3 : MktÏÞk ÃkMktË fÞko çkkË íkuLkk ytfkuLku Qíkhíkk íku{s [zíkk ¢{{kt økkuXðeLku çkkËçkkfe fhðkLke Au. ßÞkt MkwÄe 

6174 Lk {¤u íÞkt MkwÄe yk «r¢ÞkLkwt ÃkwLkhkðíkoLk fhðkLkwt Au. 6174 {éÞk çkkË yk «r¢Þk fhðkÚke 6174 s {¤u Au yLku 

íkuÚke s íkuLku y[¤ktf fnu Au. (÷u¾f ynªÞkt Ãký ftEf swËwt sýkðu Au.) 

LkkUÄ : 4 : ÷u¾f ÃkkLkk Lkt. 20Lkk çkeò Vfhk{kt çku çkkçkíkku sýkðu Au.  

çkkçkík : 1 çkkËçkkfe ÃkhÚke yLkuf LkðeLkðe MktÏÞkyku {u¤ððk{kt ykðu Au. 

nfefík{kt ©e fkÃkhufhLkk sýkÔÞk «{kýu þhík {wsçk ÃkMktË fhu÷e MktÏÞk ÃkhÚke 6174 MkwÄe ÃknkU[ðk {kxu yLkuf 

Lknª Ãkhtíkw ðÄw{kt ðÄw ykX ÃkwLkhkðíkoLkLke s sYh Ãkzu Au. 

çkkçkík : 2 ßÞkt MkwÄe yk MktÏÞkLkk ytfku yuf [ku¬Mk ¼kík «{kýu Lk {¤u íÞkt MkwÄe økýíkhe fhíkk sðk{kt ykðu Au. 

¾hu¾h íkku 6174 Lk {¤u íÞkt MkwÄe økýíkhe fhíkk sðk{kt ykðu Au. [ku¬Mk ¼kíkLkk ytfku {u¤ððk {kxu fkuE rðþu»k 

«ÞkMkku LkÚke fhðkLkk nkuíkk Ãkhtíkw íkuðk ytfku ykÃkkuykÃk {¤u Au. 

LkkUÄ : 5 : yk s ÃkkLkk Ãkh ÷u¾f ykøk¤ sýkðu Au íku {khe ¼k»kk{kt sýkðwt íkku ... ÃkMktË fhu÷ MktÏÞkLkk ytfkuLku 

Qíkhíkk ¢{{kt økkuXÔÞk çkkË ÃkkMkÃkkMkuLkk ytfkuLkk íkVkðíkÚke çkLkíke MktÏÞk 321 yÚkðk 123 {¤u íkku yuf s Ãkøk÷u 

fkÃkhufh y[¤ktf {¤e òÞ. 

yºku yu W{uhðkLkwt Au fu MktÏÞkLkk ytfkuLku Qíkhíkk ¢{{kt økkuXÔÞk çkkË ÃkkMkÃkkMkuLkk ytfkuLkkt íkVkðíkÚke {¤íke MktÏÞk 

321 yÚkðk 123 WÃkhktík 420, 024 yÚkðk 222 {¤u íkku Ãký yuf s Ãkøk÷u fkÃkhufh y[¤ktf {¤e òÞ Au. ðk[fku 

8422, 7751 fu 9753 suðe MktÏÞkyku [fkMke þfu Au. 

nðu ftEf Lkðwt... òu fkuE [kh ytfLke MktÏÞk{kt ytfkuLku Qíkhíkk ¢{{kt økkuXÔÞk çkkË ÃkkMkÃkkMkuLkk ytfkuLkkt íkVkðíkÚke 

çkLkíke MktÏÞk 420, 321, 222, 123 fu 024 {¤u íkku yuf s Ãkøk÷u fkÃkhufh y[¤ktf 6174 {¤e òÞ. nðu ykLkk «íkeÃk 

rð»ku rð[kheyu. 

òu yuf s Ãkøk÷u fkÃkhufh y[¤ktf 6174 {¤e síkku nkuÞ íkku íkuðe ík{k{ MktÏÞkLkk ytfkuLku Qíkhíkk ¢{{kt økkuXÔÞk 

 

ÃkwLkù  fkÃkhufh  y[¤ktf 

©e{íke Lkeíkk Mkt½ðe 

yk[kÞko, çkúkEx Mfq÷, 

(M) 8320576754 
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çkkË ÃkkMkÃkkMkuLkk ytfkuLkkt íkVkðíkÚke çkLkíke MktÏÞk 420, 321, 222, 123 fu 024 s {¤u ? 

yk «§kuLkku sðkçk {u¤ððk {kxu Lke[u ykÃku÷ fkuÞzkLkku Wfu÷ þkuÄeyu. 

[kh ytfku A, B, C yLku D yuðk þkuÄku fu suÚke ABCD  DCBA = 6174 ÚkkÞ. ßÞkt A, B, C yLku D{ktÚke 

ykuAk{kt ykuAku yuf ytf r¼LLk nkuÞ íkÚkk A  B  C  D nkuÞ.    

nðu   ABCD 

         DCBA 

  6174 

Case : 1 Äkhku fu D = 0 íkku A = 6 ÚkkÞ. 

íkuÚke  6BC0 

         0CB6 

  6174  ÚkkÞ. 

nðu C – 1 – B = 7  

 C – B = 8 su þõÞ LkÚke fkhý fu B  C. 

 íkuÚke ðÆe ÷uðe Ãkzu. 

 {kxu  10 + C – 1 – B = 7   C – B = – 2 

      B = C + 2 

 yk{, D = 0, A = 6 yLku B = C + 2 {wsçk B yLku CLke rðrðÄ ®f{íkku ÷uíkkt ABCDLke rðrðÄ ®f{íkku Lke[u 

{wsçk {¤u. 

 6200, 6310, 6420, 6530, 6640, 6750, 6860 yLku 6970. yk ykXuÞ MktÏÞk {kxu ABCD  DCBA = 6174 

ÚkkÞ Ãkhtíkw 6750, 6860 yLku 6970Lkk ytfkuu Qíkhíkk ¢{{kt LkÚke. íkuÚke ykÃkýe ík{k{ þhíkku Mktíkku»ku íkuðe fw÷ Ãkkt[ 

MktÏÞkyku {¤u. 

 6200, 6310, 6420, 6530 yLku 6640. 

 yk Ãkkt[uÞ MktÏÞkyku{kt ÃkkMkÃkkMkuLkk ytfkuLkku íkVkðík yLkw¢{u 420, 321, 222, 123 yLku 024 Au. 

Case : 2 Äkhku fu D = 1 íkku A = 7 ÚkkÞ íkÚkk WÃkh ËþkoÔÞk {wsçk B = C + 2 ÚkkÞ. D = 1, A = 7 yLku B = C + 2 

{wsçk B yLku CLke rðrðÄ ®f{íkku Lke[u {wsçk {¤u. 

 7201, 7311, 7421, 7531, 7641, 7751, 7861, 7971. yk ykXuÞ MktÏÞk {kxu ABCD  DCBA = 6174 

ÚkkÞ. Ãkhtíkw 7201, 7861 yLku 7971 Lkk ytfku Qíkhíkk ¢{{kt LkÚke. íkuÚke ykÃkýe ík{k{ þhíkku Mktíkku»ku íkuðe fw÷ Ãkkt[ 

MktÏÞkyku {¤e : 7311, 7421, 7531, 7641, 7751 

 yk Ãkkt[uÞ MktÏÞkyku{kt ÃkkMkÃkkMkuLkk ytfkuLkk íkVkðíkÚke çkLkíke MktÏÞk yLkw¢{u 420, 321, 222, 123, 024 Au. 

Case : 3 Äkhku fu D = 2 íkku A = 8  

 WÃkh {wsçk B = C + 2 {kxu B yLku CLke rðrðÄ ®f{íkku ÷uíkkt Lke[u {wsçk MktÏÞkyku {¤u. 8202, 8312, 8422, 

8532, 8642, 8752, 8862, 8972. yk ykXuÞ MktÏÞkyku {kxu ABCD  DCBA = 6174 Úkþu Ãkhtíkw 8202, 8312 

yLku 8972Lkk ytfku Qíkhíkk ¢{{kt LkÚke. 

 íkuÚke ykÃkýe ík{k{ þhíkku Mktíkku»ku íkuðe Ãkkt[ MktÏÞkyku 8422, 8532, 8642, 8752 yLku 8862 {¤u. 
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 yk Ãkkt[uÞ MktÏÞkykuLkk ÃkkMkÃkkMkuLkk ytfkuLkk íkVkðíkÚke çkLkíke MktÏÞk yLkw¢{u 420, 321, 222, 123 yLku 024 Au. 

Case : 4  Äkhku fu D = 3 íkku A = 9  

 yk rðfÕÃk{kt Ãký fw÷ Ãkkt[ MktÏÞkyku 9533, 9643, 9753, 9863, 9973 {¤u. yLku yk Ãkkt[uÞ MktÏÞkykuLkk 

ÃkkMkÃkkMkuLkk ytfkuLkk íkVkðíkÚke çkLkíke MktÏÞk yLkw¢{u 420, 321, 222, 123 yLku 0.24 Au. 

LkkUÄ :  D  4 {kxu A < D ÚkkÞ su þhík {wsçk þõÞ LkÚke.  

 yk{, yuðwt rMkØ ÚkkÞ Au fu su MktÏÞkyku {kxu yuf s Ãkøk÷u fkÃkhufh y[¤ktf {u¤ðe þfkÞ Au íku ík{k{Lkk ytfkuLku 

Qíkhíkk ¢{{kt økkuXÔÞk çkkË ÃkkMkÃkkMkuLkk ytfkuLkku íkVkðík 420, 321, 222, 123 yLku 024 s {¤u Au. 

 yLku AuÕ÷u, ÷u¾Lkk ytík{kt ‘6174 Lku òËwE MktÏÞk økýðe fu Lknª ?’ ykðku «§ Au. suLkk sðkçk{kt sýkððkLkwt fu 

¾hu¾h íkku 6174 Lku ‘fkÃkhufh y[¤ktf’ íkhefu s yku¤¾ðk{kt ykðu Au Ãkhtíkw íkuLku fnuðe nkuÞ íkku òËwE MktÏÞk Ãký fne 

þfkÞ. yk MktÏÞk òËwE Au íku Ëþkoððk {kxu Lke[u Ëþkoðu÷ h{ík h{e þfkÞ. rþûkf yuf fkøk¤ Ãkh 6174 ÷¾eLku økze 

ðk¤eLku fkuE yuf rðãkÚkeoLkk r¾MMkk{kt {qfe Ëu. íÞkhçkkË rðãkÚkeoykuLku fkÃkhufhLke þhík {wsçkLke [kh ytfLke MktÏÞk 

÷ELku fkÃkhufhu Ëþkoðu÷e «r¢ÞkLkwt ykuAk{kt ykuAwt ykX ð¾ík ÃkwLkhkðíkoLk fhðk sýkðu. ÃkAe Ãku÷k rðãkÚkeoLku çkku÷kðeLku 

íkuLkk r¾MMkk{kt {qfu÷ fkøk¤ ÃkhLke MktÏÞk çkkuzo Ãkh ÷¾ðk sýkðu. çkÄk s rðãkÚkeoyku ykùÞo[rfík ÚkE sþu fkhý fu 

íku{Lku Ãký ykX Ãkøk÷kLku ytíku yk s MktÏÞk {¤e nþu ! 

 íkku ÚkE økE Lku „6174‟ òËwE MktÏÞk !  

 

 

   

  økrýík frýfk : 2023 

 

952
2
 + 1785

2
  = 2023

2
 

1127
2
 + 1680

2
  = 2023

2
 

2023
2
 + 2040

2
  = 2873

2
 

2023
2
 + 6936

2
  = 7225

2
 

«u»kf : rLk÷uþ {ktzr÷Þk 

y{ËkðkË. 

(M) 9712346664 
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rºkfkuýeÞ MktÏÞkyku rðþuLke yk ÷u¾©uýeLkk «Úk{ ÷u¾{kt y{u ÷ÏÞwt níkwt, ‚þk {kxu yk MktÏÞkykuLku rºkfkuýeÞ 

MktÏÞkyku fnuðk{kt ykðu Au? rºkfkuýeÞ MktÏÞkyku økrýík{kt (yLku ¼qr{rík{kt Ãký) õÞkt õÞkt òuðk{kt ykðu Au ? yk 

«§kuLkk W¥kh fkuE yLÞ ÷u¾{kt ykÃkeþwt.‛ 

rºkfkuýeÞ MktÏÞkykuLkk rðrþ»x økwýÄ{kuo rðþuLkk yLÞ ÷u¾ku íkiÞkh nkuðk Aíkkt yk ÷u¾{kt rºkfkuýeÞ MktÏÞkykuLkk 

fux÷kf økwýÄ{kuoLkkt ¼kir{ríkf rLkYÃkýku rðþu ðkík fhðkLkk Aeyu. 

MktÏÞkyku     
      

 
     Lku þk {kxu ‚rºkfkuýeÞ MktÏÞkyku‛ fnuðk{kt ykðu Au ? yk «§Lkku W¥kh yu Au 

fu yk MktÏÞkykuLku rºkfkuýkfkhu økkuXðe þfkÞ Au. økúef økrýík¿kkuLkku r«Þ rð»kÞ ¼qr{rík hÌkku Au. Þwfr÷zLku rðï yuf 

¼qr{ríkrðË íkhefu yku¤¾u Au. (Þwfr÷zLkk yu÷e{uLxMkLkk çkÄk økútÚkku{kt ¼qr{rík LkÚke. íku Mk{Þu WÃk÷çÄ ík{k{ økrýík, 

¾kMk fheLku MktÏÞkþkMºkLkku Ãký Mk{kðuþ yk økútÚkku{kt Au.) økúef økrýík¿kku MktÏÞkykuLku Ãký ¼qr{ríkLkk ykfkhku{kt 

Zk¤ðkLkku «ÞíLk fhíkk. 

1=1, 2=3, 3=6, 4=10, 5=15, 6=21, 7=28 ... rºkfkuýkfkhu fu{ rLkYÃke þfkÞ íku Lke[u ykÃku÷ Au. 

(A) Mk{çkksw rºkfkuýkfkh 

 
 

ykf]rík-1 

WÃkhLke Ëhuf rºkfkuýkfkh ykf]rík{kt xÃkfktLke fw÷ MktÏÞk yu rºkfkuýeÞ MktÏÞk Au yLku 

Ëhuf rºkfkuýLke Lke[uLke ÃktÂõík{kt ykðíkkt xÃkfktykuLke MktÏÞk yu su íku rºkfkuýeÞ MktÏÞkLkku 

¢{ Ëþkoðu Au. Ëhuf MktÏÞk Mk{çkksw rºkfkuýLkk ykfkhu økkuXðu÷e Au sYh Ãkzâu yk 

ykf]ríkLku Q÷xe Ãký Ëkuhe þfkÞ. su{ fu 5=15Lkwt rLkYÃký çkksw{kt Ëþkoðu÷ ykf]rík-2 

«{kýu Ãký fhe þfkÞ.  

 

rºkfkuýeÞ MktÏÞkyku-5              

fux÷ktf ¼kir{ríkf rLkYÃkýku-1                  Ãke. fu. ÔÞkMk 

(M) 98255 77784 Email : vyaspk123@gmail.com 

ykf]rík-2 
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(B) fkx¾qý rºkfkuýkfkh 

(A){kt rºkfkuýeÞ MktÏÞkykuLku ykÃkýu Mk{çkksw rºkfkuýkfkhu rLkYÃke Au. yk s MktÏÞkykuLku ykÃkýu fkx¾qý 

rºkfkuýkfkhu Ãký økkuXðe þfeyu.ykðwt rLkYÃký Lke[u ykf]rík-3 {kt ykÃÞwt Au. 

 
 

ykf]rík-3 

 ykðk rLkYÃký{kt Ãký sYh Ãkzu íkku rºkfkuýeÞ ykf]ríkLku ykÃkýu fkx¾qýkfkhLku çkËÕÞk rðLkk, ykze, yð¤e fu ŸÄe 

fhe þfeyu. 

(C) 1  1  {kÃkLkk [kuhMkku îkhk Ëeðk÷ MðYÃkku 

 

ykf]rík-4 

 WÃkhLke heíku Ëþkoðu÷ rºkfkuýeÞ ykfkh{kt õÞkhuf {kºk Mke{kyku Ãkh ykðu÷e hu¾kyku s Ëkuheþwt (ykf]rík-5). íkku 

õÞkhuf ðå[uLke hu¾kyku ºk]xf Ëkuheþwt. su{fu 3=6 Ëþkoððk {kxu  

           

  ykf]rík-5 ykf]rík-6 

yÚkðk ykfkh Ëkuheþwt. 
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(D) nðu ykÃkýu yøkkW {u¤ðu÷k yuf MkwtËh Ãkrhýk{Lkwt ¼kir{ríkf rLkYÃký swËe swËe ºký heíku òuEyu. 

 yk ÷u¾©uýeLkk çkeò ÷u¾{kt ykÃkýu Mkkrçkík fÞwO níkwt fu fkuEÃký rºkfkuýeÞ MktÏÞkLku Lkð ðzu økwýe {¤íke MktÏÞk{kt 

1 W{uhðk{kt ykðu íkku {¤íke MktÏÞk rºkfkuýeÞ MktÏÞk Au. íku ÷u¾{kt yk økwýÄ{oLke Mkkrçkíke ykÃkýu yuf ÔÞkÃkf Ãkrhýk{ 

Mkkrçkík fhe íkuLkk yuf rðrþ»x MðYÃk íkhefu ykÃke níke. 

 rºkfkuýeÞ MktÏÞkLke ÔÞkÏÞk ÃkhÚke Ãký Mkh¤ heíku yk Ãkrhýk{ Lke[u «{kýu Mkkrçkík Úkþu. 

        
       

 
    

          

 
   

            

 
        

 

 nðu n=2 (yux÷u fu     
   

 
  ) {kxu                                  

ynª 2=3Lku ykÃkýu Lke[u {wsçk [kh swËe swËe ykf]ríkÚke Ëþkoðeþwt. 

 

 

ykf]rík-7 

     

   ykf]rík-8             ykf]rík-9 

 

ykf]rík-10{kt        økýðk {kxu ðk[fkuyu xÃkfkt 

økýðkLkkt Au, rºkfkuýku LkÚke økýðkLkk. fkuE xÃkfwt økýíkhe{kt 

çku ðkh Lk økýkE òÞ íku nuíkwÚke ºký xÃkfktLku òuze rºkfkuýku 

çkLkkÔÞk Au. rºkfkuýku økýþku íkku íkuLke MktÏÞk Ãký Lkð s Úkþu 

yLku íku Lkð rºkfkuýkuLkkt rþhku®çkËwyku 27 Úkþu. yuf xÃkfwt ðÄu 

Au íku Mk{økú ykf]rík{kt fuLÿ{kt Au. 

 

 

 

ykf]rík-10 
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ykðwt s yuf ¼kir{ríkf rLkYÃký              {kxu Lke[u ykf]rík 11{kt ykÃku÷wt Au. 

 

 

rºkfkuýeÞ MktÏÞkLkk Úkkuzktf ðÄw økwýÄ{kuoLkkt ¼kir{ríkf rLkYÃkýku nðu ÃkAeLkk fkuE ÷u¾{kt òuEþwt. 

   

  

 

økrýík frýfk 

 

3141,5926,5358,9793,2384,6264,3383,2795,0288,41 

WÃkh ÷¾u÷ 38 ytfkuLke MktÏÞk yrð¼kßÞ MktÏÞk Au. 

çkMk ykx÷wt s? 

Lkk, yk MktÏÞk yu yMkt{uÞ yçkirsf MktÏÞk Lku Ëþktþ yÃkqýkOf MðYÃku ÷¾íkkt {¤íkk «Úk{ 38 

ytfkuLke çkLku÷e Au !! yux÷u fu  

 = 3.141,5926, -------, 41 

 

«Míkwíkfíkko : rLk÷uþ {ktzr÷Þk, y{ËkðkË. 

(M) 97123 46664 
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(1) If x > 0 then find the greatest possible value of                                    , 

where all the logarithms are on base 10.  

Solution : 

 Let                          

                                                      
   

                      
 

                        
  

                
  

         =  0  

 Thus the given expression is always 0. 

 

(2) Let p(x) = x6 + x5 + x4 + x2 + x + 1. If a, b, c and d are the roots of the polynomial Q(x) 

= x4 + 2x3 + 2x2  1, then find the value of p(a) + p(b) + p(c) + p(d)  

Solution: 

 Here a is the root of Q(x) = x4 + 2x3 + 2x2  1 

  Q(a) = 0 

  a4 + 2a3 + 2a2  1 = 0  

  a4 = 2a3  2a2 + 1     ................. (i) 

 Now  

 P(a)  = a
6
 + a

5
 + a

4
 + a

2
 + a + 1 

  = a
2
 (a

4
 + a

3
 + a

2
 + 1) + a + 1 

  = a
2
 ( 2a

3
  2a

2
 + 1 + a

3
 + a

2
 + 1) + a + 1   

         (from (i))  

  = a
2
 ( a

3
  a

2
 + 2) + a + 1   

  = a ( a
4
  a

3
 + 2a) + a + 1   

  = a (2a
3
 + 2a

2
  1   a

3
 + 2a) + a + 1   

         (from (i))  

  = a (a
3
 + 2a

2
 + 2a  1) + a + 1   

  = a
4
 + 2a

3
 + 2a

2
  a + a + 1   

  = a
4
 + 2a

3
 + 2a

2
 + 1   

  = 1 + 1 = 2     (from (i))   

  Similarty we can prove that  

  p(b) = p(c) = p(d) = 2    p(a) + p(b) + p(c) + p(d) = 8. 

 

«k. «. [w. ðiã økrýík «§ku-Mk¤tøk ytf-309 (E-Copy-4)Lkk Wfu÷ku 

 

zkp. Mkr[Lk økßsh 

y{ËkðkË (M) 99253 62754 



 

Mkwøkrýík{T – E Copy-5  [ 25 ] sw÷kE-2023 

 

(3) Prove that (Mkkrçkík fhku fu)  

 
 

        
  

 

        
    

 

                
    

 

  
   

Solution: 

 The LHS of the given expression can be written as  

 ∑
 

                       
  ∑  

 

                         
  

     
      

       ∑
 

                       

 
     

       ∑  
 

         
 
    

       ∑  
 

         

 
    

       ∑   
   

   

 
    

       ∑   
 

       
  

 

   
 
    

       
 

  
  

 

  
  

 

  
  

 

  
   

 

       
  

 

  
 

          
 

   
 

 

 

«k. «w. [w. ðiã økrýík «&™ku ytf-310 

 

(4) If f(x) = x
3
 – x + 1 and f() = f() = f() = 0, then find the vlaue of 

16
 + 

16
 + 

16
.   

 [òu f(x) = x
3
 – x + 1 yLku f() = f() = f() =0, nkuÞ, íkku 

16
 + 

16
 + 

16
 Lkwt {qÕÞ þkuÄku.) 

(5) Let a
2
 + b

2
 =1, c

2
 + d

2
 = 1 and ac + bd = 0. Prove that a

2
 + c

2
 = 1, b

2
 + d

2
 =1  

 and ab + cd = 0. 

(Äkhku fu a
2
 + b

2
 =1, c

2
 + d

2
 = 1 yLku ac + bd = 0 Au. Mkkrçkík fhku fu a

2
 + c

2
 = 1, b

2
 + d

2
 =1 and 

ab + cd = 0.) 

(6) Let x1, x2, ..., x10 be 10 numbers. Suppose that xi + 2 xi+1 =1 for each i from 1 to 9. What 

is the value of x1 + 512x10? 

 (Äkhku fu x1, x2, ..., x10 yu 10 MktÏÞkyku Au. Äkhku fu 1 Úke 9 MkwÄeLke i Lke «íÞuf ®f{ík {kxu xi + 2 xi+1 =1 

Au. íkku x1 + 512x10 Lkwt {qÕÞ fux÷wt ÚkkÞ?) 
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ÃkwMíkfLkwt Lkk{  : f÷LkøkrýíkLke ¢kÂLíkyku yLku ¢kÂLíkfkhku 

÷u¾fku  : «k. rðê÷¼kE yu. Ãkxu÷ yLku «k. ÃkkhMk rË. W[kx 

«fkþf : fze Mkðo rðïrðãk÷Þ, økktÄeLkøkh 

ykð]r¥k  : «Úk{, 2021 

®f{ík  : Yk.250/-;  Ãk]»x MktÏÞk : 192 

 

 fze Mkðo rðïrðãk÷Þ «fkþLk ©uýeLkk ºkeò ÃkwMíkf íkhefu yk ÃkwMíkf ykÔÞwt Au. yk ©uýeLkwt «Úk{ ÃkwMíkf Ãký  

{k. ©e rðê÷¼kE yt. Ãkxu÷ r÷r¾ík ‚økrýíkLke ¢kÂLíkyku‛ þe»kofÚke 2013 yLku 2022{kt «økx ÚkÞwt Au. yu ÃkwMíkf 

økrýík¿kkLk{kt ÚkÞu÷e Wí¢ktrík Ëþkoðíkku Mker{ík yk÷u¾ Au. su{kt økúef MktMf]ríkÚke {ktzeLku ÞwÂõ÷zeÞ ¼qr{rík, ÞwÂõ÷zeÞuíkh 

¼qr{rík, çkesøkrýík yLku fuykuMk ÚkeÞhe suðk ykÄwrLkf økrýíkLkku Mkh¤ þçËku{kt ykAuhku ÏÞk÷ ykÃÞku Au. yk 

Wí¢ktrík{kt f÷LkøkrýíkLke þYykík ÚkE yu ½xLkk Ãkkuíku s yuf ¢kÂLík Au. yksu su ÃkwMíkfLke ðkík fheyu Aeyu yu ÃkwMíkf 

f÷LkøkrýíkLke Wí¢ktríkLkku yk÷u¾ Au. yk Wí¢ktrík ½ýe LkkLke LkkLke Ãký {n¥ðLke ¢ktríkyku Úkfe ÚkE Au. «Míkwík ÃkwMíkf{kt 

yk ¢ktríkyku yLku íku ¢ktrík fhLkkhk økrýíkþkMºkeyku rðþu Mk[kux {krníke MkhMk heíku ykÃkðk{kt ykðe Au. 

 f÷Lkøkrýík þwt Au yu rðþu ÍkÍwt Lk òýLkkh ÔÞÂõíkyu yk ÃkwMíkfLke þYykík ÃkwMíkfLku ytíku ykÃku÷k Ãkrhrþ»x-1Úke 

fhðe òuEyu. yk Ãkrhrþ»x{kt f÷LkøkrýíkLkk nkËoLkku Mkh¤ ¼k»kk{kt yLkuf WËknhýku îkhk ÏÞk÷ ykÃkðk{kt ykðu÷ku 

Au. 

 f÷økrýíkLkk ÏÞk÷Lkku rðfkMk fE heíku yLku fkuLkk fkuLkk îkhk ¢{þ: ÚkÞku yuLke Mkðoøkúkne Mk{s yk ÃkwMíkf{kt rðfMku 

Au. V{ko, ÷kEÂçLkÍ, LÞqxLk, çkLkqor÷Í, ykuE÷h, çkfo÷e, ÷køkúkLs, fkìþe, ðkÞhMxÙkMk, he{kLLk yLku ÷uçkuøk MkwÄeLkku 

rðfkMk¢{ y÷øk y÷øk «fhýku{kt ðnU[kÞu÷ku Au. yíÞkhu þk¤k fûkkyu yLku íÞkhçkkË fkì÷us{kt f÷LkøkrýíkLkk 

yÇÞkMkLke þYykík ‚÷ûk‛Lkk ÏÞk÷Úke ÚkkÞ Au. Ãkhtíkw ykÃkýLku yu ðkíkLkku MÃk»x ÏÞk÷ LkÚke fu f÷LkøkrýíkLke þYykík 

fhLkkhkyku - V{ko (1801), LÞqxLk (1642) yLku ÷kEÂçLkÍ (1646) yu íkku {n¥k{-LÞqLkík{ ®f{íkku, ûkuºkV¤, MÃkþof 

ðøkuhuÚke þYykík fhe níke yLku íkuLkk ÷øk¼øk 150 ð»ko ÃkAe fkìþe (1789) yLku ðkÞhMxÙkMk (1815)Lkk fk{{kt ÷ûkLke 

nk÷{kt þe¾ðkíke - ðk¤e ÔÞkÏÞk yÂMíkíð{kt ykðe ! yk VuhVkh ¢ktríkfkhe Au yLku íku Úkðk {kxu fkhý¼qík ßÞkuso 

çkfo÷e (1685) níkk. íku{ýu íku{Lke yøkkWLkk økrýíkþkMºkeykuLkk f÷LkøkrýíkLkk ÏÞk÷kuLku íkíð¿kkLkLke yuhýu [fkMÞk 

yLku yu{Lke íkkŠff Ë÷e÷kuLku ykÄkhu fkìþe yLku yLÞkuyu íkkÂ¥ðf, íkkŠff yLku økkrýríkf heíku MkwáZ yuðk f÷LkøkrýíkLkku 

rðfkMk fÞkuo. yk hku{kt[f yiríknkrMkf ðkíkko økrýíkLkk rþûkfku yLku rðãkÚkeoykuyu òýðe s òuEyu, su fk{ yk ÃkwMíkf 

MkwÃkuhu Ãkkh Ãkkzu Au. 

ÃkwMíkfkð÷kufLk      

{u½hks s. ¼è 

ð÷Mkkz. 

(M) 9925837247 
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 ÷u¾fkuyu ÃkkA¤Lkkt «fhýku{kt he{kLLk (1826) yLku ÷uçkuøk (1875)Lkk fk{Lku Ãký ykðhe ÷eÄwt Au. ÃkwMíkfLkwt yuf 

ykf»koý yu WÃkh sýkðu÷k çkÄk s ¢kÂLíkfkheykuLkk MkhMk Vkuxkuøkúk^Mk Au. ËhufLkk SðLk yLku fkÞoLkku xqtfku Ãký MÃk»x 

ÏÞk÷ su íku «fhý{kt Au. ðýoLkku{ktÚke íku Mk{ÞLke Mkk{krsf yLku hksfeÞ ÔÞðMÚkkLkku Ãký Ãkrh[Þ ÚkkÞ Au. çkLkwo÷e 

fwxwtçkLkk Lkð MkÇÞkuLkk Vkuuxk yLku íku{ktLkk yøkíÞLkk çkLkwo÷eÍLkk fk{Lkwt ðýoLk æÞkLk ¾U[u Au. Ëhuf «fhýLku ytíku su – íku 

«fhý íkiÞkh fhðk {kxu ykÄkh íkhefu ÷uðkÞu÷kt ÃkwMíkfkuLke ÞkËe ykÃke Au. Ãkrhrþ»x-3{kt f÷LkøkrýíkLkk rðfkMkLkku 

½xLkk¢{ - R.Mk. 1503Úke R.Mk. 1961 MkwÄeLkku - ykÃku÷ku Au. [kuÚkk Ãkrhrþ»x{kt ytøkúuS – økwshkíke Ãkkrh¼kr»kf 

þçËMkqr[ Au ßÞkhu Ãkkt[{kt Ãkrhrþ»x{kt økwshkíke f¬kðkhe «{kýu ÃkwMíkf{kt ðÃkhkÞu÷k þçËkuLke Mkqr[ Au. 

 Ãkrhrþ»x-2 {kt fuhk÷kLke økrýík yLku ¾økku¤þkMºkLke þk¤k (Kerala School of Mathematics)Lke {krníke 

hMk«Ë Au. Mkk{kLÞ heíku yu{ {kLkðk{kt ykðíkwt níkwt fu ¼khík{kt ¼kMfhk[kÞo (rîíkeÞ) (1114-1185) ÃkAe fkuE 

økrýíkþkMºke fu ¾økku¤þkMºke ÚkÞk LkÚke. 1832{kt rçkúxeþ rMkrð÷ yrÄfkhe [kÕMko rðþu, fuhk÷kLkk {kÄðk[kÞo yLku 

íku{Lkk rðãkÚkeoykuyu fhu÷kt økrýíkLkkt fk{ rðþu ÷u¾ ÷ÏÞku níkku Ãkhtíkw ÷øk¼øk 100 ð»ko MkwÄe ykLke LkkUÄ ÷uðkE 

Lknkuíke. 1940 ÃkAeÚke ykLkku Ÿzký ÃkqðofLkku yÇÞkMk fhðkLkwt þY ÚkÞwt yLku 1972 yLku íÞkhÃkAe yk MktþkuÄLkku WÃkh 

ÃkwMíkfku «økx ÚkðkLke þYykík ÚkE. {kÄð (1340-1425)Úke þY fhe þtfhðkrhÞkh (1833) MkwÄeLkk økrýíkþkMºkeykuyu 

yËT¼wík fk{ fÞkO Au. fux÷ktf ÃkwMíkfku ÃkhÚke yuðwt sýkÞ Au fu LÞqxLk yLku ÷kEÂçLkÍLkkt 200 ð»ko Ãknu÷kt {kÄðu Sinx, 

Cosx yLku tan
1

x Lke ½kík©uýeyku {u¤ðu÷e ! 

 fËk[ yu{ ÷køku fu yk Ãkrhrþ»x f÷Lkøkrýík MkkÚku MkeÄku MktçktÄ Ähkðíkwt LkÚke Ãkhtíkw ¼khíkeÞ økrýíkLkk rðfkMkLkku 

÷øk¼øk 600 ð»koLkku yk yuf yuðku fk÷¾tz Au suLkk rðþu {ktz 70 ð»ko Ãknu÷kt RríknkMkfkhkuLkwt yLku økrýíkþkMºkeykuLkwt 

æÞkLk økÞwt Au yLku íkuLkwt yæÞÞLk þY ÚkÞwt Au. yu MktË¼o{kt yk Ãkrhrþ»x Ãký yux÷wt s {qÕÞðkLk Au. 

 srx÷ økýkíkk f÷LkþkMºkLkk {q¤¼wík ÏÞk÷kuLku yLku íkuLkk rðfkMk¢{Lku {nTËytþu Non-technical Terminology 

ÃkehMkíkk yk ÃkwMíkfLkwt ðk[Lk økrýíkLkk yæÞÞLk-yæÞkÃkLk MkkÚku òuzkÞu÷k Ëhufu fhðwt s hÌkwt.   
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Book Review  

A Mathematician’s Apology, by G. H. Hardy  

 

Reviewed by Paraj Modi 
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yk ÷u¾ yøkkW At Right Angles{kt «fkrþík ÚkE økÞku Au. ÷u¾f yLku «fkþfLke {tsqheÚke yºku 

ÃkwLk:«fkrþík fheyu Aeyu. 
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1 

rðï rðÏÞkík økwshkíke økrýíkþkMºke «ku Ãke Mke ðiãLkkt MktþkuÄLkku ytøku ðfoþkuÃk ÚkÞku 

 

MkktMf]ríkf {tºkk÷Þ, ¼khík MkhfkhLkk MknÞkuøkÚke 

rð¿kkLk økwsohe Mkwhík íkÚkk LkðÞwøk MkkÞLMk fkì÷usLkk 

MktÞwõík WÃk¢{u «ku. Ãke.Mke. ðiãLke sL{sÞtíke rLkr{¥ku 

íku{Lkk økrýík ûkuºku ðirïf «ËkLk ytøku yuf rËðMkLkku 

ðfoþkuÃk íkk. 30 sqLk 2023Lkk hkus LkðÞwøk MkkÞLMk 

fkì÷us Mkwhík ¾kíku ÞkuòÞku níkku. 

  

 

 yk «Mktøku yríkrÚkykuLkk {u{uLxkuÚke MkL{kLk çkkË 

fkì÷usLkk r«. zkì. yrïLk Ãkxu÷u «kMktrøkf ykðfkh íkÚkk 

rð¿kkLk økwsohe MkwhíkLkk Mkr[ð r«. {LkMkw¾ LkkheÞkyu 

rð¿kkLk ¼khíke yLku rð¿kkLk økwsoheLke rðrðÄ rð¿kkLk 

«ð]r¥kyku ytøku «uÍLxuþLk ykÃÞwt níkwt. fkÞo¢{Lkk {wÏÞ 

ðõíkk «ku. zkì. Ëuð¼ÿ þkn («kuVuMkh, VNSG Uni) níkk 

su{ýu «ku. Ãke. Mke. ðiãLkkt SðLk, MktþkuÄLk fkÞkuo, 

rMkrØyku, økrýík ûkuºku rðï fûkkyu fhu÷ MktþkuÄLkku, 

ykELMxkELkLkk MkkÃkuûkðkËLkk MktþkuÄLkLku ykøk¤ ðÄkhíkkt 

ðiã {urxÙf Mk{efhýku ðøkuhu ytøku hMk«Ë «uÍLxuþLk fÞwO níkwt. yríkrÚk rðþu»k íkhefu yk[kÞo Mkt½Lkk yæÞûk rfþkuh¼kE 

òLke íkÚkk «ku. yrLk÷ ¼è níkk. fkÞo¢{Lkwt Mktf÷Lk zkì. yrLkíkk xu÷h, htsLkçkuLk Ãkxu÷, S yuLk fkfzeÞk íkÚkk fkì÷us 

MxkVu fÞwO níkwt. ðfoþkuÃk{kt 100 rðãkÚkeoyku 35 sux÷k «kæÞkÃkfku yLku yLÞ yk{trºkíkku níkk. ¼køk ÷uLkkhLku «{kýÃkºkku 

yLku M{]rík ¼ux yuLkkÞík fhkÞk níkk. ytík{kt MkktMf]ríkf {tºkk÷Þ, LkðÞwøk MkkÞLMk fkì÷us íkÚkk rð¿kkLk økwsohe hkßÞ 

yuf{Lkk zkì. [iíkLÞ¼kE òuþe, «þktík¼kE fwtszeÞk, SøLkuþ¼kE çkkuheMkkøkh yLku rðãk½h ðiÄSLkku yk¼kh ÔÞõík 

fÞkuo níkku.  

(rð¿kkLk økwsohe MkwhíkLkk MkkisLÞÚke) 

VNSG Uni.         «u»kf : zkì. ze.ðe. þkn 

Mkwhík.          (M) 98980 57891 

 

 økrýík Mk{k[kh 
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GNFC, ¼Y[ ¾kíku ÞkuòÞu÷ ‘økrýík Mkt{u÷Lk’Lkku ynuðk÷ 

 GNFC, ¼Y[Lkk Lkuò nuX¤ Lk{oËkLkøkh fkuBÞwrLkxe MkkÞLMk MkUxh (NCSC) îkhk íkk.24 yLku 25 sqLk, 2023 

Ëhr{ÞkLk økrýík Mkt{u÷LkLkwt ykÞkusLk fhðk{kt ykÔÞwt níkwt. su{kt ¼Y[ rsÕ÷kLke 35 þk¤kykuLkkt Äkuhý 3Úke 10Lkkt 

(çktLku {kæÞ{Lkk) ykþhu 900Úke 1000 rðãkÚkeoykuuyu rðrðÄ «ð]r¥kyku{kt ¼køk ÷eÄku níkku yLku ykþhu 2000 

{w÷kfkíkeyku íkuLkk Mkkûke hÌkk níkk. 

 økwshkík økrýík {tz¤Lkk ð»ko 2023Lkk «{w¾ zkì. WËÞLk «òÃkrík, ðrh»X MkÇÞ ©e {u½hks ¼è íkÚkk MkÇÞ ©e{íke 

Lkeíkk Mkt½ðe yLku sqLkkøkZLke {kæÞr{f þk¤kLkk hk»xÙeÞ yuðkuzo rðsuíkk rþ©f ©e çk÷ËuðÃkhe {wÏÞ ðõíkkyku íkhefu 

WÃkÂMÚkík hÌkk níkk. 

 zkì. WËÞLk «òÃkríkyu Äku.-9 íkÚkk 10Lkk rðãkÚkeoykuLku „Binary v/s Binomial‟ rð»kÞ Ãkh ÔÞkÏÞkLk ykÃÞwt níkwt. 

ÔÞkÏÞkLkLkk ytíku ÷ur¾ík QuizLkwt Ãký ykÞkusLk fhðk{kt ykÔÞwt níkwt.  

 «Úk{ rËðMku ©e {u½hks ¼èu ‘Mathematics in Medical Sciences’ rð»kÞ Ãkh hMk«Ë ÔÞkÏÞkLk hsq fheLku 

©kuíkkykuLku Mkkhk yuðk «¼krðík fÞko níkk íkku çkesu rËðMku ‘Upto Quadramino’ þe»kof nuX¤Lkk ÔÞkÏÞkLk{kt 

rðãkÚkeoykuLku [kh-[khLke xwfze{kt ðnU[eLku QuadraminoLkk Set ykÃkeLku þõÞ íkux÷k ík{k{ [kuhMk íkÚkk ÷tçk[kuhMk 

çkLkkððkLke MkwtËh «ð]r¥k fhkðe níke. 

 LkeíkkçkuLkLkk ÔÞkÏÞkLkLkwt þe»kof níkwt, ‘Do it the Vedic Way’. Äkuhý-7 íkÚkk 8Lkk rðãkÚkeoyku {kxuLkk yk 

ÔÞkÏÞkLk{kt ÍzÃke økýíkheLke heíkku íku{s fux÷ef h{íkkuLku Mathemagic íkhefu Mk{òððk{kt ykðe níke. 

 ðõíkÔÞLku ytíku yuf LkkLkfze ÷ur¾ík QuizLkwt ykÞkusLk Ãký fhðk{kt ykÔÞwt níkwt. 

 ©e çk÷ËuðÃkheyu xufLkku÷kuSLkku yV÷kíkqLk WÃkÞkuøk fheLku {kuçkkE÷ îkhk rðãkÚkeoykuLku Quiz fuðe heíku h{kze 

þfkÞ íkuLkwt rLkËþoLk fheLku «uûkfkuLku {tºk{wøÄ fhe ËeÄk níkk. 

 ðõíkkykuyu rLkÄkorhík fkÞo¢{ {wsçk ðõíkÔÞ ykÃkðk MkkÚku MkkÚku økkrýríkf {kìzu÷ MÃkÄko íku{s ðõík]íð MÃkÄkoLkk 

rLkýkoÞf íkhefu Ãký ¼qr{fk ¼sðe níke. 

 íkËTWÃkhktík, WÃkÂMÚkík ©kuíkkykuLku økwshkík økrýík {tz¤Lkk MkÇÞ çkLkðk, yrÄðuþLk{kt nkshe ykÃkðk íkÚkk 

Mkwøkrýík{T ðkt[ðk {kxu yLkwhkuÄ fÞkuo níkku. 

 Mk{kÃkLk Mk{khkun{kt GNFCLkk Mðíktºk zkÞhuõxh zkì. yuLk. hrð[tÿLk {wÏÞ yríkrÚk íkhefu WÃkÂMÚkík hÌkk níkk. 

 Mkk{kLÞ heíku rLkÞr{íkÃkýu {kºk rð¿kkLk{u¤kLkwt ykÞkusLk fhíkk GNFCLkk Mkt[k÷fku íkÚkk NCSCLkk QòoðkLk 

fkÞofhkuyu MkËh ð»kuo økrýík Mkt{u÷LkLkwt MkV¤ ykÞkusLk fhe þfðk çkË÷ ¾wþe yLku ykí{rðïkMk «økx fÞkuo níkku. 

 NCSC íkÚkk GNFC ykøkk{e ð»kkuo{kt yk rËþk{kt Lkðk ykÞk{ku Mkh fhðkLkwt MðÃLk Mkuðu Au. økwshkík økrýík {tz¤ 

yk MðÃLk Ãkqhwt fhðk{kt Mkn¼køke çkLkþu íkuðe yÃkuûkk Au. 

çkúkEx Mfq÷        «u»kf : r«. ©e{íke Lkeíkk Mkt½ðe 

ðzkuËhk.         (M) 83205 76754 

 

     




